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HINH NON - KHOI NON
A-LY THUYET TOM TAT
1) Mat non tron xoay

+ Trong mat phang (P), cho 2 dudng thang d, A cit nhau tai O va chiing tao
thanh géc B véi 0 < B < 90°. Khi quay mp(P) xung quanh truc A véi géc p
khong thay d6i duoc goi la mat nén tron xoay dinh O (hinh 1).

+ Nguoi ta thudng goi tat mat non tron xoay 1a mat non.

Puong thang A goi la truc, dudng thang d dugc goi 1a duong sinh va goc 2p
goi la géc ¢ dinh.

2) Hinh ndn tron xoay

o)
+ Cho AOIM vudng tai | quay quanh canh géc vudng Ol thi dudng gap khic
OIM tao thanh mét hinh, goi 1a hinh nén tron xoay (goi tét 1a hinh nén)
(hinh 2).
+ Puong thang Ol goi la truc, O 1a dinh, Ol goi la dudng cao va OM goi 1a
duong sinh caa hinh non.
+ Hinh tron tdm 1, ban kinh r = IM la day cua hinh nén.
M
Hinh 2

3) Cong thirc dién tich va thé tich ciaa hinh nén

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao 1a h, ban kinh d4y r va duong sinh la € thi co:
+ Dién tich xung quanh: Sxg=m.r.1

+ Dién tich day (hinh tron): Str=mn.r*

+ Dién tich toan phan hinh tron: S = Str + Sxq

+ Thé tich khdi nén: Vnén = %Str.h = %n.rz.h.

4) Tinh chat:

Néu cat mat non tron xoay bai mat phang di qua dinh thi ¢ cc trudng hop sau xay ra:

+ Mt phang cit mit non theo 2 duong sinh—Thiét dién 1a tam giac can.

+ Mt phang tiép xdc vai mat ndn theo mot duong sinh. Trong trudng hop nay, nguoi ta goi d6 1a mat
phang tiép dién cua mat nén.

Néu cat mat non tron xoay bai mat phang khong di qua dinh thi ¢ cac trudng hop sau xay ra:

+ Néu mit phing cit vudng géc véi truc hinh ndn—giao tuyén 1a mot dudng tron.

+ Néu mat phang cit song song véi 2 duong sinh hinh nén—giao tuyén 1a 2 nhanh cua 1 hypebol.

+ Néu mat phang cat song song véi 1 duong sinh hinh nén—giao tuyén 1a 1 duong parabol.
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B — BAI TAP
Céau 1: Hinh ABCD khi quay quanh BC thi tao ra:
A B
L]
[ P
A. M6t hinh tru B. Mot hinh nén C. Mot hinhnén cyt  D. Hai hinh nén

Huwéng dan giai:
Goi O la giao diém cua BC va AD. Khi quay hinh ABCD quanh BC tiic la tam giac vudng OBA
quanh OB va tam giac vudng OCD quanh OC. Mbi hinh quay s& tao ra mot hinh nén nén hinh tao
ra sé tao ra 2 hinh non.

Chon dap an D.

Cau 2: Cho tam giac déu ABC canh a quay xung quanh dudng cao AH tao nén mét hinh nén. Dién
tich xung quanh cua hinh non do 1a :

A. na’ B. 2na’ C. =ma’ D. “ra’

Huéng din giai:
2
r :E;I =a;S,, =mrl ~™ nen
2 2

Chon dap an C.
Cau 3: Mot hinh nén cé duong cao h =20cm, ban kinh day r = 25cm. Tinh dién tich xung quanh cua
hinh nén do:

A. 5n/41 B. 25m\/41 C. 75m/41 D. 125n/41
Huéng din giai:

Puong sinh caa hinh nén ¢ =+h? + r? =5J41cm

Dién tich xung quanh: S, =nr/ =125m/41cm?
Chon dap 4n D. i . . )
Cau 4: Cat khdi nén boi mot mat phang qua truc tao thanh mét tam giac ABC déu cé canh bang a, biét
B, C thudc duong tron day. Thé tich caa khoi non Ia:

3 3 3
A. a'ny3 g, 23 c A p, 3™
N 9 24 8
Hwéng dan giai:
\/§ A
Ban kinh d4y khéi non la %, chiéu cao khéi non la aT’ suy ra
1 (a) a3 na’\3
V==n|=| —= :
3 \2 2 24
Chon dap an C.
B a C
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Cau 5: Goi S la dién tich xung quanh caa hinh ndn tron xoay dugc sinh ra boi doan thang AC’ cua
hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh b khi quay xung quang truc AA’. Dién tich S la:
A. Th? B. mh*\/2 C. %3 D. nb’\/6
Huéng din giai:
S=rrlvéir=b~2;1=b+3 vayS = nb?\/6 nén
Chon dap an D.
Cau 6: Cho hinh chop S.ABCD cé day ABCD la hinh vuéng canh a, SA vubng géc véi day
SC = a+/6 . Khi tam giac SAC quay quanh canh SA thi duong gp khic SAC tao thanh mdt hinh nén
tron xoay. Thé tich caa khdi non tron xoay dé 1a:

A 4na’® B. a3n\/§ C. n83\/§ D. na3x/§
3 6 3 6
Hwéng dan giai: s
Taco ngay AC = a2 = SA=+/SC? — AC? = J6a’ —2a’ = 2a /’
Hinh nén tron xoay duoc tao thanh 1a mot hinh nén cé thé tich 1a: ';
1 1 1 4ra’ / '

V ==7R*h==7AC*SA==r.2a*2a= .
3 3 3 3
Chon dap an A.

Cau 7: Mot hinh ndn ¢ duong sinh bang a va gc ¢ dinh bang 90°. Cat hinh ndn bang mat phang (P)
di qua dinh sao cho géc giira (P) va mat day hinh nén bing 60° . Khi d6 dién tich thiét dién 1a :

2
Tv2a (Ve 3a2 C. 2—na2 D.3—na2
3 2 2

A.

Huéng din giai: 7 ’
Goi S la dinh hinh n6n,0O la tdm duong tron day; I 1a trung diém AB, Gdéc tao boi mp thiét dién va

day la goc SIO.
2
Suy luan dugc OA:OS=%; SI= a2, O|=—a\/6 ; Al= a ; AB:%;

BT 6B
J2a?
3

Chon dap an A.
Cau 8: Cho tir dién déu ABCD. Khi quay ti dién d6 quanh truc AB ¢6 bao nhiéu hinh nén khac nhau
duoc tao thanh ?
A. Mot B. Hai
C.Ba D. Khéng ¢6 hinh nén nao
Hudéng dan giai:
Khi quay ta dugc hinh nhu bén canh, hinh nay dugc tao
thanh tir hai hinh nén.
Chon dap an B.

Std =T
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Cau 9: Cho hinh nén c6 chiéu cao h va goc & dinh bang 90°. Thé tich caa khéi non xac dinh bai hinh
non trén:
A g, /om’ c. 2
3 3 3
Huwéng din giai:
Do g6c & dinh cua hinh nén bang 90° nén thiét dién qua truc hinh nén 1a tam giac vudng can. Suy ra

ban kinh day cta hinhnénla R=h

D. 2nh®

3

Thé tich khdinén la : V —%nR h= “2

Chon dap an A. 7

Cau 10: Cho hinh nén dinh S, dwong cao SO. Goi A va B la hai diém thudc duong tron day cua hinh
non sao cho khoang cach tir O d&én AB bang 2 va SAO =30°; SAB =60°. Tinh dién tich xung quanh
hinh nén ?

A. 43 B. 3”f C. 213 D. 3ny2
Huéng dan giai:
Goi I 1a trung diém cuia AB thi Ol L AB;SI L AB;Ol =2

Ne

AO = SA.cos SAO = SA.7

Laico
= SA.COSSAl =—

Al 1
Tir d6 ta c6 — =—— . Mat khéac
AO 3

ﬂ:coslAO:sinlAO:ﬁ:i:OA:\/g
AO 3 OA

OA 2
Ma SA=——=6.-—=22
c0s30 J3 ’
Dién tich xung quanh can tinh la: S, = m.OASA = PNE] A
Chon dap an A.
Cau 11: Cho hinh chdp tu gidc déu S.ABCD ¢6 canh ddy bang a, géc £SAB =60°. Thé tich cua hinh
non dinh S day la duong tron ngoai tiep ABCD la:
3 3 3 3
PRLRE g, T2 c. ™2 p, ™3
12 12 6 6
Hwéng dan giai:
Tam giac SAB déu => SA= a;

2
SO =+/SAZ— AO? = az—%z—

R=A0O=——
1 a\/_ \/E a*2
=>V==n ( =7
2 12
Chon dap an B.
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Cau 12: Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang a. M6t hinh nén c6 dinh 1a tam cua hinh
vudng ABCD va c6 duong tron day ngoai tiép hinh vudng A’B’C’D’. Dién tich xung quanh cua hinh
noéon do la:

na’/3 na’/2 na?/5 na’\/6

B. C. D.
3 2 4 2

Huwéng din giai:

o . . 1
Hudng dan: D6 dai duong sinh bang: ‘/az + (Ea)2 :§

2
Dién tich xung quanh hinh nén bang: zrl = n%% = na4«@

A

Chon dap an C.

Cau 13: Trong khong gian, cho tam giac ABC cén tai A, AB = ay/10,BC = 2a . GoiH la trung diém
cua BC. Tinh thé tich V caa hinh nén nhan duoc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AH.

AV =2ma’ B.V =3nra’ C.V =9na’ D.V =na’
Hwéng dan giai:

+ Duong sinh | = AB = a/10

+ Ban kinh day rz%za = duong cao h=+/1>-r* =3a

+ Thé tich caa hinh nén tao thanh V = %nhr2 =rna’

Chon dap an D.

CAu 14: Cho hinh tron ¢6 ban kinh 1a 6. Cit bo % hinh

tron gitra 2 ban kinh OA, OB, rdi ghép 2 béan
kinh d6 lai sao cho thanh mot hinh nén

(nhu hinh vg).

Thé tich khdi non tuong tng d6 14

A 817 | 5 In\7 c 817

8 8 4

Hwéng dan giai:
E 12w
_4 :g;h: 12 —r? :ﬂ;V:lnrz.hzsmﬁ nén

21 2 2 3 8
Chon dap an A.
File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang 7

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay



Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh hoc 12

Cau 15: Cho hinh Iép phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang a, mot hinh nén ¢6 dinh 1 tim cua hinh
vudng ABCD va c6 duong tron day ngoai tiép hinh vudng A’B’C’D’. Dién tich xung quanh cua hinh
noéon do la:

2 2 2 2
A TNE g, TV2 c. ™3 p, ™6
3 2 2 2
Hwéng dan giai:
2
S=mrlvéir= ag; I = a@ vay S = nazﬁ nén

Chon dap an C. ’ 7
Cau 16: Mot hinh non dugc cat boi mot mét phang (P) song song véi ddy. Mat phang nay chia véi mat
xung quanh cua hinh nén thanh hai phan cé dién tich bang nhau. Ti s6 thé tich caa hinh nén phia trén
mat phang (P) va hinh nén cho trudc la s6 nao?

1 1 V2 V2

A = B. - C. — D. —
2 8 4 8

Huéng din giai:

Goi O la tam cua day, mat phang (P) cat SO tai O’.
f f N\ 2
Theo dé S— = > = i = 2
S S+S§' 2 SO
sO' 1V (SO‘T 1 2
>V — " — = — — —
sO 2 v \so
Chon dap an C.
Cau 17: Cho tir dién OABC c6 OAB la tam giac vudng can. OA=0B =a,0C = 2 vaocl (OAB)

22 4

V2
. Xét hinh ndn tron xoay dinh C, ddy 1a duong tron tam O, ban kinh a. Hay chon cau sai. i
A. Buong sinh hinh non bang ‘ B. Khodng cach tur O dén thiet dién (ABC) bang
C. Thiét dién (ABC) la tam giac déu. D. Thiét dién (ABC) hop véi day goc 45°.

Huwéng din giai:
Tam giac OAB vudng can tai O nén AB = a2

2
AOAC:ACZ:OA2+OCZ:a2+aZ 3: Ac_i Vi AB = AC:

Chon dap an C. ’
Cau 18: Hinh ndn tron xoay ngoai tiép tir dién déu canh a, c6 dién tich xung quanh la:

2 2 2
A s, =22 B. S, ”af C.sxqzna*@ D. S, _ma'\3
3 3 6
Hwéng dan giai:
Ké SO L (ABC);SH L BC=0OH L BC g
Taco: OA=2aH =2 83 _aV3
3 3 3 3
S, =mOASA=1. i
2
S, =2 By
3
Chen d4p 4n C. ¢
B
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Cau 19: Mot khoi nén tron xoay ¢ do dai dwong sinh | = 13 cm va ban kinh déy r =5cm . Khi d6 thé
tich khoi nén la:

A.V =100% cm® B.V =300% cm® C.V =%n cm?® D.V =20r cm?®
Huwéng dan giai:
Chidu cao h cia khéi nén 1a h=+/132 —52 =12cm
Thé tich khdi nén: V = %n.52.12 =1007 cm?
Chon dap an A. Licm

L

Cau 20: Mot cai phéu rong phan trén ¢6 kich thude nhu hinh v&. Dign tich
Xung quanh caa phéu la:
A.S,,=360ncm*  B. S, =424z cm?

C.S,,=2%mncm?  D.S, =960mcm’ tocm
Huwéng dan giai:

S,q =2.1.8.10+ m.8.17 = 296m cm* L
Chon dap an C.

1Tcm

Cau 21: Mot hinh nén c6 ban kinh day bang R, duong cao % . Khi @6, géc & dinh cua hinh nén la
20, . Khi d6 khang dinh nao sau day la khiang dinh dung ?
A. tana=§ B. cotozzE C. cosozz§ D. sina:§
5 5 5 5

Huwéng din giai:
Goi cac diém nhu hinh vé bén

Khidé HC =R,SH 2?28C2§

_3

.. HC
Taco sino =——
SC 5

Chon dap an A.

Cau 22: Cho S.ABCD la hinh chdp tir gidc déu, canh day a, canh bén hop véi day goc 45°. Hinh tron
xoay dinh S, day la duong tron néi tiep hinh vubng ABCD, c¢6 dién tich xung quanh la:

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang 9
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay




Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh hoc 12

2 2
A. qu =27a B. qu =T1a C. qu :T D. qu :T

Huwéng din giai:
Hinh tron xoay nay la hinh nén. Ké SO L (ABCD) thi O la tam cua hinh vuéng ABCD. Do ASOA
vuong can tai O nén

aﬁf:a s AB a ma’
2 ’

SA=OAVZ = N L
V2 =1 59T

Chon dap an C. ) .
Cau 23: Mat hinh non co thiét dién qua truc la mot tam giac vudng céan cé canh goc vubng bang a.
Dién tich xung quanh caa hinh nén bang
2 2 2
A2 g, T2 c. 3ma D. na?
2 2 2

Hwéng dan giai:

Gia sir SAB la thiét dién qua truc ctaa hinh nén (nhu hinh ve)

Tam giadc SAB cén tai S va la tam giac can nén SA=SB =a

Do do, AB =+/SA? + SB? =ay/2 va SO:OA:%AB :#

Vay, dién tich xung quanh cta hinh non :
a2  mal2
S, =mnrl=m. a=

Xq 2 2
Chon dap an B.

Cau 24: Cho hinh nén S, dudng cao SO. Goi A, B 1a hai diém thudc duong tron day cua hinh non sao
cho khoang c4ch tir O dén AB bing a va SAO =30°, SAB = 60°. Tinh di¢n tich xung quanh hinh nn.

3na’ na’ na’\/3 )
A Sq== B. S ==~ C. 8= D. S,, =na’y/3
Huwéng dan gidi:
Goi I la trung diém cua AB thi
SAV3 SA

Ol L AB,SI L AB,Ol=a. Tacd OA:T,AI :7

Tude 2=t ma Al cosino
OA OA
:sinﬁbzﬁ:i:OA:ﬂ,vé SA=a2
3 OA 2

Viy S, = tOASA =7a’y/3
Chon dap an D.

Cau 25: Cho mét hinh cau ban kinh 5¢cm, cat hinh cau ndy bang mot mat phang sao cho thiét dién tao
thanh !é mot duong Kinh 4cm. Tinh thé tich cia khoi non c6 ddy la thict dién vira tao va dinh la tdm
hinh cau da cho. (lay ©~ 3,14, két qua lam tron ti hang phan tram).

A. 50,24 ml B. 19,29 ml C. 12,56ml D. 76,74ml
Huwéng din giai:
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Ta co:

MN = 4cm = MA = 2cm = OA = v MO? — MA? = +/21cm

S, =R’ =3,14.4(cm?)
V= %\/ﬁ.3,14.4 =19,185(ml)=19,19ml
Chon dap an B.

Cau 26: Cho hinh chop déu S.ABCD c6 canh déy bing a, goc giira canh bén va mét day bang 60°,
Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta hinh nén c6 dinh S va ddy la duong tron ngoai ticp ddy hinh
chép S.ABCD. Khi d6 dién tich xung quanh va thé tich caa hinh nén bang

3 3
A. qu =ma%V = nalz\/g B. qu =na’:V = niz\/g
3 3
C.S =2na2;V=na\@ D. S =2na2,V:na\/6
Xq 12 " 6

Huwéng din giai:
Goi O la tdm cua hinh vudng ABCD. Do S.ABCD Ila hinh chdp
déu nén SO L (ACBD)
Suy ra, OB la hinh chiéu vudng géc caa SB Ién mp(ABCD)

av2

Do d6, SBO = 60°. K&t hop r=0B=""-tasuyra:
h = SO = OB.tan 60° = af\f ‘f
|=SB=— 20 _ a‘E ——a2
cos60 2.c0s60
Dién tich xung quanh caa mat non:
S —nrl—nia 2 = nta’
3
Thé tich hinh nén: V_lnr h_1 a_lgzna\@
3 3 2 2 12

Chon dap an B.

CAau 27: Mt hinh tru tron xoay, ban kinh ddy bang R, truc 00" = R+/2. Mot doan thing AB = R\/6
dau Ae(0),Be(0"). Goc giita AB va truc hinh tru gan gia tri nao sau day nhét

A. 55° B. 45° C. 60° D. 75°
Huéng din giai:

Ké duong sinh B’B thi B'B=0'0 = Ry2

AABB': cosa = cos AB'B = o0 _RV2_1 = a=54,7°

AB RV6 3

Chon dap an A.
Cau 28: Cho hinh chop tir gisc ddu S.ABCD c6 chidu cao SO = h =+/3 va goc SAB = a = 60°. Tinh
dién tich xung quanh cua hinh nén dinh S
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A. 312 B. 4m\/2 C.6m/2 D. 872
Huwéng din giai: 7
bat r =0A, SO =h, SA=SB =SC =1 1a dwong sinh cta hinh nén. Goi I 1a trung di€ém cia doan
AB. Tacé aSOA vudng tai O: SA? = SO? + OA? <=> 12 =r? +h?(1)

ASIA: Al = SA.Cosoc<=>% =lcosa=>r= Icosoc\/E

() => 1> =h* + 2I°cos’a. => h* = I*(1-2cos*a) => | =

h
\J1-2cos’a

Do d@6 r =lcosa./ :M 2
\J1-2cos’a
2
S — ol hcosa./2 h _ h*cosa.ntv2 302

xq

J1-2cos’a 1-2cos’a 1-2cos’a
Chon dap an A.
Cau 29: Hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =6, AD =4. Goi M, N, P, Q lan luot I trung diém bbn canh
AB, BC, CD, DA. Cho hinh chir nhat ABCD quay quanh QN, tir giac MNPQ tao thanh vét tron xoay
c6 thé tich bang:

A.V =8n B.V =6n C.V=4n D.V=2n
Huéng din giai:

Goi O la tdm cua hinh chir nhat ABCD, suy ra MNPQ la hinh thoi tdm O.

Taco QO =0ON =%AB:3 va OM :OP:%AD:2

Vit tron xoay la hai hinh nén bang nhau coé: dinh lan lugt 13 Q, N va chung day.
* Ban kinh day OM =2
* Chiéu cao hinh ndn OQ =0ON =3

Vay thé tich khéi tron xoay V = 2(%n0|\/| 2ON ] =8m (dvtt).

Chon dap an A.

Cau 30: Cho hinh ndn tron xoay dinh S, d4y 1a mét hinh tron tdm O ban kinh R, chiéu cao cuaa hinh
non bang 2R. Goi | 12 mot diém nam trén mat phang day sao cho IO=2R. Gia st A 1a diém trén duong
tron (O) sao cho OA L Ol . Dién tich xung quanh ciia hinh nén bang:

A. nR%\/2 B. nR%/3 C. TR?24/5 D. nR%/5

Huwéng dan giai:

A
3 \
v=lmren=lrreor= 2R S,y = 7RI

3 3
Trong do:
| = SA=+OA? +SO? =+/R? + 4R?* =R+/5
=> qu = n.RZ\/g

Chon dap an D.

Cau 31: Hinh bén cho ta hinh anh caa mot ddng hd
cét véi cac kich thuéc kém theo OA=0B. Khi d6 ti s6 tong thé tich cua hai hinh nén (V.) va thé tich
caa hinh try (V,) bang:
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A. 1 B.
2

Huwéng din giai:

Al
O
[$00))
O
w|

x Y , .. h
Chiéu cao cua hinh non la >

2
Tong thé tich cia 2 hinh non 2 V, = 2'%RR2'2 = nz h

Thé tich cua hinh try V, = tR*h => \& :%

t

Chon dap an D.

Cau 32: Cho tam giac ABC vuong tai A, AB =c,AC =b. Goi V,,V,,V, la thé tich cac khéi tron xoay

sinh bai tam giac d6 khi lan Iuot quay quanh AB, CA, BC. So sanh iz va iz+ iz ta duoc:
3 1 2

A.iz<i2+i2 B.izzinriz c:.iz>i2+i2 D. Ca A, Bva C déu sai
VOV Y V2 OVE Y VERRVERRYZ
Hwéng dan giai:
TacoV, = 17tb2C,V2 = 11tC2b
3 3
. 1 2.2 1 2.2
VAV, =1z AH?.BH + 1z AH?.CH =1n.AH?.BC=1g.0C a_1,0C
3 3 3 3 a 3 a
podo Lol F pd, 1 1(1 L
COVETT bt TVETVE L' bt )
—T —T
3 3
Vi tam giac ABC vudng tai A nén a’> =b? +c”.
1 1 1(1 1 1 b*+c® a° 1 1 1
Mat khac + = (—+—]: : = Vay —=—+—.
b'c® b’c* b*c*\b*> c*) b’c® b’c® b'c’ V7 VRV
Chon dap an B.

Cau 33: Cho mot hinh thang can ABCD c6 cac canh danh AB =2a, CD =4a, canh bén

AD = BC = 3a. Hay tinh thé tich cua khdi nén xoay sinh bai hinh thang d6 khi quay quanh truc ddi
Xing cua no.

3 3 ) E,
A l4a V2 5. 562 J2
3 3
3 3
o lda o 282 V2
J3 3 4 H \B

Huwéng din giai:

Goi AD va BC cit nhau tai E. 2AB =DC nén AB I duong trung _
binh AEDC= ED =2AD =6a. Goi H va K lan luot Ia trung D K c
diém AB va CD thi ta c6 EK vudng goc véi CD va HK la truc di : - —
xung cua ABCD.

EK =+ED? - DK? = 4a+/2 :EH :%:Za\/ﬁ
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Khdi ndn xoay sinh bsi hinh thang ABCD khi quay quanh truc cua né chinh la phan thé tich nam giira
2 khoi non:
+Khdinén 1: C6 day Ia hinh tron tam K, ban kinh KD=2a, duong cao EK=4a+/2

+Khdi nén 2: C6 déy 1a hinh tron tam H, ban kinh HA=a, dudng cao EH = 2a+/2
Do d6 thé tich can tim Ia
14a°\2

3

1 1
V=V-V,= g.(2a)2.n.4aﬁ —g.az.n.Zaf -
Chon dap an A.

S
Cau 34: Cho hinh vg: ‘ i
Tam giac SOA vubng tai O c6 MN || SO véi M, N lan luot nam trén canh SA,
OA. bat SO = h khong doi. Khi quay hinh vé quanh SO thi tao thanh mot hinh
try noi tiép hinh nén dinh S ¢ day 14 hinh tron tdm O ban kinh R = OA. Tim
d6 dai cia MN dé thé tich khdi tru 12 16n nhat. M
A. MN :D B. MN :D
2 3
C. MN :D D. MN :D A
4 6 o N

Huwéng din giai:
Phéan tich: Ta thy khi quay quanh truc SO s& tao nén mot khdi tru nam trong khdi chop. Khi do
thiét dién qua truc cua hinh tru Ia hinh chir nhat MNPQ. Ta c6 hinh sau:

Ta ¢6 SO=h; OA=R. Khi d6 dat OI=MN=x

Theo dinh li Thales ta c6 S
IM_Sl_ . _OASI _R(h-x
OA SO SO h
2
Thé tich khdi tru V = nIM 2.IH = “hFi x(h = x)?
P Q I \M
Ap dung bat dang thic Cauchy ta ¢d: 2x(h — x)? < [%(hx)}
2
Vay V < 4mR’h Dau “=" xay ra khi x :% hay MN :%

Chon dap an B.

Cau 35: Cho hinh non tron xoay (N) c6 dinh S va day la hinh tron tdm
O ban kinh r nam trén mat phang (P), dwong cao SO =h. Diém O' thay
doi trén doan SO sao cho SO'=x (0<x<h). Hinh tru tron xoay (T ) ¢6
day thtr nhat 12 hinh tron tdm O ban kinh r' (0 <r'<r) ndm trén mat
phing (P), day tht hai 1a hinh tron tam O' ban kinh r' nam trén mat
phing (Q), (Q) vubng goc véi SO tai O (dudng tron déay thir hai cua
(T) 1a giao tuyén cia (Q) véi mat xung quanh caa (N )). Hay xac dinh
gid tri cua x dé thé tich phan khong gian nam phia trong (N ) nhung phia

ngoai cia (T) dat gia tri nho nhat.
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A.x:lh B.x:lh C.x:gh D.x:ih
2 3 3 4
Hwéng dan giai:
" N Lxor . Xr
Ap dung dinh Ii Thales ta co: ﬁ:_j r =1
r

2
Khi do ta c6 cdng thuc tinh thé tich cua khditrula V = f (x) = n(r')2 (h=x) = n%.xz.(h -X).
2
Khi d6 f'(x):%(2hx—3x2):0<:>x:2—3h do x>0.
Chon dap an C.

Cau 36: Cho khéi nén dinh O tryc OI, ban kinh day bang a va chiéu cao bang % Mt phang (P) thay dbi

luon di qua O va cat hinh nén theo thiét dién 1a tam giac AOB. Dién tich Ion nhat cua tam giac AOB Ia:
3 3 3 3
Al B. 3 c. 3 p. 2%
2 4 8 8
Huwéng din giai:
Phan tich: Thiét dién ciia mat phang di qua dinh nén véi non 1a hinh tam giéc c¢é dinh 1a dinh non. Goi
H 1a trung diém cua AB, khi d6 tacé IH L AB.Dit IH =x. Ta lan luot tinh duoc d6 dai cac doan sau

2
theo x va a.OH =+/OI? + IH? = /(gj +x% vd AB =2AH =2va? - x* khi dé dién tich tam giac

2
OAB sé dugc tinh la: S = %OH AB = (gj +x2ya? - x?

2
Ap dung bat dang thic AM —GM tacd S = (gj Fx2Jaioxt <4 =>3a?

Chon dap an D.
Cau 37: Cho hinh nén tron xoay c6 dinh S va day la duong tron C(O;R) voi R=a (a>0),

SO =2a,0 eSO théa man OO’ =x (0< x < 2a), mit phang (o) vudng goc véi SO tai O’ cat hinh
nén tron xoay theo giao tuyén la duong tron (C'). The tich khdi nén dinh O ddy 1a duong tron (C')

dat gia tri 1on nhat khi
Ax=2 B. x=a C.x:E D.x:E
2 3 3
Hwéng dan giai:
Theo Binh Iy Ta-lét K= 227X suyra R = X (2a- ).
R 2a 2a

Khi d¢ thé tich khdi non dinh O déy 1a duong tron (C') la:

1 [R 2 ZR? ,
V=="nx|—((2a-Xx)| = X(2a - x)°.
3 [Za( )} 12a* ( )

Xét f(x)=x(2a—x)? trén (0;2a) taco f(x) dat gia tri lon nhat khi x:z—;.
Chon dap an D.

Cau 38: Gia tri lon nhat cia thé tich khéi non noi tiép trong khdi cau cé ban kinh R 1a:
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A. 1TcR3 B. iTcR3 C. an D. ﬁnm
3 3 9 81
Hwéng dan giai: ’
Goi ban kinh day cua khoinén la a thi 0<a<R. Taco

3
Vv S%naz(R+\/R2 —az):%t2(1+\/l—t2) véi t:%e (0:1].

Xéthamso f (t) =t2(1+ \/1—t2) trén (0;1] s& thu dugc két qua. %:Rs

Chon dap an D.

Cau 39: Hoan c6 mdt tim bia hinh tron nhu hinh v&, Hoan mudn bién hinh tron d6 thanh mot hinh cai
phéu hinh nén. Khi d6 Hoan phai cit bo hinh quat tron AOB i dan hai ban kinh OA va OB lai véi
nhau (dién tich chd dan nho khong dang ké). Goi x 1a goc o tam hinh quat tron ding 1am phéu. Tim x
dé thé tich phdu 16n nhat?

A 26, B. = c.t D. 2
3. 3 2 4
Hwéng dan giai:
Rx

l..=Rx;r=—.

AB 271:

v =1R2h- % R3XA(an? —x) = = 5 R3xx2 (8n? - 2x2)

3 24n 2421

Dé V I6n nhit thi x% =87 —2x% < x = 2*3@” .
Chon dap an A.
Cau 40: Mot vat Ny ¢ dang hinh nén ¢é chiéu cao bang 40cm. Nguoi ta _
cat vat N; bang mot mat cat song song véi mat day ctia no dé dugc mot
hinh nén nho N c6 thé tich bang % thé tich N1 Tinh chidu cao h ciia hinh B

40

nén N,?

A.5cm B.10cm C.20cm D.

40 cm -~
Huwéng dan giai: 7 ‘

Goi V1, V3 lan luot la thé tich cia Njva Nava ry, rp lan lugt 13 ban kinh day cta N1, N ta co:
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1 .
gnrz h ~ r22h

r12.40 h

1V,
8 Vi ;m_leO

r

Mit khéctacé: 2= Dodétaco: - = (L)oot anog 40
r 20 8 ‘20 T40 2
cm | I

Chon dap an C.

Cau 41: Mot binh dyng nudc c6 dang hinh nén (khéng cé day), dung diy nude. Nguoi ta tha vao do
mot khdi cau co duong kinh bang chiéu cao cua binh nude va do duoc thé tich nudce tran ra ngoai la
18n (dm®). Biét rang khdi ciu tiép xic véi tat ca cac duong sinh cia hinh nén va ding mot nira cia
khbi cau ¢ chim trong nuéc (hinh dudi). Tinh thé tich nude con lai trong binh.

A. 24n (dm?) B. 5471 (dm?) C. 61 (dm?) D. 127 (dm®)
Huwéng din giai:

Goi R 14 ban kinh cua khdi cau thi thé tich nudc tran ra la

l.ﬂnR3 =18t = R=3 dm
23

Suy ra chiéu cao caanén la h=2R =6 dm.

Goir la ban kinh day cta non thi iz + % = =2 =
r

dm, suyra V, = %nrzh =247 dm’

Vay thé tich nuéc con lai la 24n—18n =67 dm’.

Chon dap an C.

Cau 42: Mot cong ty san xuat mot loai ly gidy hinh non c6 thé tich 27cm’. Véi chiéu cao h va ban
kinh day la r. Timr dé lugng giay tiéu thu it nhat.

6 8 8 6
A r= ‘4f3—2 B.r= 9}3—2 Cr= ‘4f3—2 D.r= 9}3—2
2m 2m 2m 2m

Huwéng din giai:
Cai ly hinh nén ¢6 V =27cm?®, duong sinh |, duong cao h va ban kinh r.

4
velrornon= 3
3 mr mr
S =ar’+xrl =ar’>+xrah? +r?

tp

2 8

+r? =qr? + 3—2+7r2.r4
r

34
[w.r2
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8
—3732 + 47T2r3 36
f'(r)=2nr + —F L f'(r)=0 jr:ﬁ/—z.
) 38 ) 4 2T
— +7or
r
Bang bién thién:
r 8
0 4% +00
T
f'(r) - 0 +

3’ :
=>r=¢ Fthi f(r) hayS, dat cuc ticu.
T

Chon dap an A.

Cau 43: Tir cing mot tAm kim loai déo hinh quat nhu hinh v& ¢6 kich thudc béan kinh R =5 va chu vi
cua hinh quat 1a P =87 +10 , ngudi ta go tAm kim loai thanh nhitng chiéc phéu theo hai cach:

1. GO tam kim loai ban dau thanh mat xung quanh cia mét cai phéu

2. Chia doi tam kim loai thanh hai phan bang nhau rdi go thanh mat xung quanh cua hai cai phéu

Goi V, la thé tich cta cai phéu thir nhat, V, 1a tong thé tich cua hai cai phéu ¢ cach 2. Tinh \% ?
2
@ — i
) — 9F
21 V, 2421

AV B Vi_ cu_2 D Vi_v6é
V2 V2

Vv, 7 v, 7 J6

Huwéng din giai:
Phan tich: Do chu vi ctaa hinh quat tron la P = @ dai cung + 2R. Do d6 d6 dai cung tron la | =8xn
Theo céch thr nhat: 8n chinh 1a chu vi duong tron day caa cai phéu. Tuc 1a 2nr =8n=r =4

Khidé h=+R?—r2 =+/52 — 42 :3:>v1=%.3n.42

Theo cach thir hai: Thi téng chu vi ciia hai dudng tron day cua hai cai phéu 1a 8x < chu vi cia
mot duong tron day 1a dn = 4n=2nr =>r=2

Khido h=+vR?—r? =+/52—2% =21
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2
v, =21 2122 Khido -4 - 221
3 vV, 8/21 7
3
Chon dap an B.

CAau 44: Cat mat xung quanh caa mdt hinh nén theo mot duong sinh va trai phang ra thanh 1 hinh
quat. Biét ban kinh cua quat bang do dai dudng sinh va d dai cung bang chu vi day. Quan st hinh
dudi day va tinh sb do cung cua hinh quat.

A. 125° B. 110° C.130° D. 120°

Huwéng din giai: ‘
b6 dai | cua cung hinh quat tron ban kinh 6 cm bang chu vi day cua hinh nén: | =4x
Ap dung cong thirc tinh do dai cung trong x° ta co:
| = 7Rx°
180
Chon dap an D.

=47 = x" =120°

Cau 45: Nguoi ta dit duoc vao mot hinh ndn hai khdi cau ¢ ban kinh lan luot I a va 2a sao cho céc
khoi cau deu tiep xtc véi mat xung quanh cua hinh non, hai khoi cau tiep xdc vei nhau va khoi cau l6n
tiép xdc vaoi day cua hinh nén. Ban kinh day cua hinh nén da cho la:

A S?a B. v/2a C. 24/2a D. %.
Huwéng dan giai:

Gia str thiét dién qua truc cta hinh nén la AABC véi A 1a dinh nén,

BC la duong kinh day non. H 1a tam day O,,0, lan luot Ia tdm cua mat A

cau 16n vanho, D;, D, lan luot la tiép diém cua AC véi (O,) va (0O,). a

Cantinhr =HC. Vi O,D,//0,D, va O,D, = 20,D,nén O,la trung T\ p,

diém AO, = AQ, = 20,0, = 2.3a = 6a / 02,/\

OlDl = Za, AH = AO1 + OlH =8a , ADl — ['A\()l2 + OlD12 _ 4a\/§ //’,’ a8 |

AOD, ~ AACH = 2B _AD oy o oa o

CH AH L orF
Chon dap an C. ,
B I c
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HINH TRU - KHOI TRU

A-LY THUYET TOM TAT
1) Mat tru tron xoay

+ Trong mp(P) cho hai duong thang A va £ song song nhau, cach
nhau mot khoang r. Khi quay mp(P) quanh truc ¢ dinh A thi
duong thang € sinh ra mot mat tron xoay dwoc goi 1a mat tru tron
xoay hay goi tat Ia mat tru.

+ Puong thang A duoc goi la tryc.

+ Puong thang ¢ duoc goi 1a dudng sinh.

+ Khoang cach r duoc goi la ban kinh ctia mat tru.

2) Hinh tru tron xoay

+ Khi quay hinh chit nhat ABCD xung quanh dudng thang chira mot canh, chang han canh AB thi
duong gap khGcABCD tao thanh mot hinh, hinh d6 duoc goi Ia hinh tru tron xoay hay goi tit 1a hinh
tru.

+ Puong thing AB duoc goi 1 truc.

+ Poan thang CD duoc goi 1a duong sinh.

+ Do dai doan thang AB = CD = h dugc goi la chiéu cao cua hinh try.

+ Hinh tron tdm A, ban kinh r = AD va hinh tron tam B, ban kinh r = BC duoc goi la 2 day cua hinh
tru.

+ Khdi try tron xoay, goi tat la khdi tru, 1a phan khong gian gigi han bai hinh try tron xoay ké ca hinh
tru.

3) Cong thirc tinh dién tich va thé tich caa hinh tru

Cho hinh tru c6 chiéu cao 1a h va ban kinh d4y bang r, khi do:

+ Dién tich xung quanh cua hinh tru: Syq = 2arh

+ Dién tich toan phan cia hinh tru: Stp=Syq+Ss=2nrh+27mur?

+ Thé tich khdi tru: V = Bh = mr’h

4) Tinh chat:

+ Néu cat mat tru tron xoay (c6 ban kinh 1a r) bai mét mp(a) vudng goc véi truc A thi ta dugc duong
tron c6 tdm trén A va c6 ban kinh bang r véi r ciing chinh 1a ban kinh ctia mit try do.

+ Néu cat mat try tron xoay (¢ béan kinh 1a r) boi mot mp(a) khéng vudng goc véi truc A nhung cit

By o2 ol \ . . A aa A 2 . 7 2 S S , > 2r
tat ca cac duong sinh, ta dugc giao tuyen la mot duong elip co tru nho bang 2r va truc 16n bang ——,

sina
trong do6 ¢ 1a goc giira truc A va mp(a) v6i 0 < @ < 90°.

Cho mp(a) song song véi truc A ctia mat tru tron xoay va cach A mét khoang k.

+ Néu k < r thi mp(o) cat mat try theo hai duong sinh — thiét dién Ia hinh chit nhat.

+ Néu k = r thi mp(a) tiép xdc véi mat try theo mot duong sinh.

+ Néu k > r thi mp(o) khong cat mat tru.
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B - BAI TAP

Cau 1: Goi I, h, R lan luot 1a do dai duong sinh, chiéu cao va ban kinh day caa hinh try. Pang thtc
luén dung 1a?
A l=h B.R=h C. R*=h*+1I° D. I? =h* +R?
Huéng din giai:
+ Puong sinh va chiéu cao caa mot hinh tru ludn bang nhau nén dang thirc ding 1a 1 = h
Chon dap an A.

Cau 2: Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =3,BC =4. Goi V,,V, lan luot la thé tich cua cac khdi tru

sinh ra khi quay hinh chir nhat quanh truc AB va BC. Khi d6 ti s6 \% bang:

2

A2 B3 c. 2 D, 16
3 4 16 9
Hwéng dan giai:
V, =nBC?.AB;V, = tAB%BC = v,_Bc_4
V, AB 3

Chon dap an A.

Cau 3: Mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron (O;r) va (O'r). Khoang cach giita hai day 1a

00" =r+/3 . Mét hinh nén c6 dinh 14 O’ va c6 day 1a hinh tron (O;r). Mat xung quanh cia hinh nén
chia khéi tru thanh 2 phan. Goi V, Ia thé tich phan bén ngoai khdi non, V, Ia phan thé tich bén trong
khbi nén. Khi do \% bang:

2

A. 1 B. 1 C.2 D.3
2 3

Hwéng dan giai:

Ta ¢6 hinh v& minh hoa nhu sau: e

. ‘. , ~
Ta co the tich khoi chop V= % B.h
V,, =Bh=2-L matknacv =v,+v, 2 -1
vV 3 V, 2
Chon dap an A. K—/
0

Cau 4: Tinh di¢n tich xung quanh S, cua hinh tru c6 duong cao h=a va thé tich V = na®.
A. S, = 4ma’ B.S,= 6na’ C. S, =8na’ D. S, = 2na’
Huwéng din giai:
. . . V
+ Thé tich hinh try dugc tinh bang cong thiac V =hr’ = r = /—h =a
T

+ Di¢n tich xung quanh caa hinh try 1a S, = 2nrh = 2ma’.
Chon dap an D.
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Cau 5: Cho khéi tru c6 day 1a cac dudng tron tam (O), (O°) c6 ban kinh 1a R va chiéu cao h=R+/2.

Goi A, B lan luot Ia cac diem thugc (O)va (O”) sao cho OA vubdng géc vai O’B. Tiso thé tich cua khoi
tar dién OO’ AB vai thé tich khoi tru la:

A2 B~ c. - D. =
3n 6m 3n 47
Hwéng dan giai: -
V,, =nR*J2.C6 AO LOO' A0 L OB= AO L (0OBO) / ‘\
. 1 ;
Lai c6 SOBO.:—O'O.O‘B:RZQ:VOO.AB :£R3:> i/
2 2 . 6 " ‘\ ‘ 1
V ‘:\ :’ \
—_ — 6y, N
V Ny

0.0AB

Chon dap 4n B. .

e

Cau 6: Mot khéi tru c6 ban kinh day bang r c6 thiét dién qua truc la mot hinh vudng. Tinh dién tich
xung quanh caa khoi tru do.

A. mir? B. 8nr’ C. 4nr? D. 2nr®
Huwdéng dan giai:
Vi thiét dién qua truc hinh tru la mét hinh vuéng nén duong sinh caa

hinh tru chinh 14 dudng cao va biang 2r. Do d6 dién tich xung quanh A '
cua hinhtry [ S, = 2xrl = 4nr® (dvdt) \Sg
\ )
Chon dap an C. ) ¥
.l{'
AL
\ @
. ~ .

Cau 7: Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB = n.AD. Khi quay hinh chix nhat ABCD mét vong quanh canh
CD ta dugc khoi try c6 dién tich toan phan la S, , khi quay hinh chi nhat ABCD mét vong quanh canh
AD ta duoc khoi tru c6 dién tich toan phan la S,. Khang dinh nao sau day la dang?
A.nS =S, B.S;:=nS,
C.S1=(n+1)S; D. S;=(n+1)S;
Hudéng din giai:
Taco: Sy, = 2nrh + 2mr?
Khi quay hinh chi nhat ABCD mét vong quanh canh CD ta dugc khébi
tru cé ban kinh r =AD;h =AB

Khi do S, =2mAD.AB+21.AD? = 21(nAD? + AD?)

Tuwong ty khi quay hinh chiz nhgt ABCD mét vong quanh cgnh AD ta cd: r, = AB;h, = AD
Khi dé S, = 2r(nAD” + n’AD?)
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, 5, n+l 1
Do d6 —=— =—.
S, n°+n n

Chon dap an A.

Cau 8: Cat mot khéi tru boi mot mat phang qua truc ta duoc thiét dién 1a hinh chit nhat ABCD c6 AB
va CD thudc hai day cua khéi tru. Biét AB = 4a, AC = 5a. Thé tich cua khdi tru Ia:
A. 16ma’ B. 8na’ C. 4na’ D. 12na°
Huwéng din giai:
Tinh dugc BC = 3a
V =n.4a’.3a=nl2a’
Chon dap an D.
Cau 9: Mot khdi tru c6 ban kinh day bang r va cé thiét dién qua truc 1a mét hinh vuéng. Goi V,V' lan

S el R et ‘s SR er N 5 S Z A N x .V
luot Ia thé tich khoi tru va thé tich cta hinh lang tru déu ndi ticp bén trong hinh tru da cho. Ti so v
la:

A T B C.

L 1
3 2 v
Huwéng dan giai:
Vi thiet dién qua truc cua hinh try [a mot hinh vudng nén duong cao
h va bang 2r (vai r la ban kinh)
Do d6 V =nr®.2r = 2zr®.
Lang tru déu ndi tiép trong hinh tru da cho c6 day la hinh vuéng noi
tiép trong duong tron ddy nén d dai canh hinh vudng bing r~/2.
Ta tinh dugc thé tich caa hinh tru noi tiép trong hinh tru da cho la:

V':(rﬁ)z.Zr:4r3

VoAt 2

Vay Vo 2nr®
Chon dap an D.
Cau 10: Cho mot khéi tru co khoang cach giira hai d4y bang 10, biét dién tich xung quanh cua khbi tru
bang 80x. Thé tich cua khdi tru Ia:

A. 1607 B. 164n C. 64n D. 144n
Huwéng din giai:

Ta ¢6: Chu vi ddy bing: 807:10 =81 = R =2—“ — 4=V =1.16.10 =160

T

Chon dap an A. ’
Cau 11: Mot hinh tru c6 ban kinh déy la 53 cm, khoang cach giira hai ddy 1a 56 cm. Mot thict dién
song song vai truc 1a mot hinh vubng. Tinh khoag céch tir truc dén mat phang

A. 36 cm B. 45cm
C.54 cm D. 55 cm

Hwéng dan giai:
Hinh dang cua bai todn dugc miéu ta dudi hinh V&, Tuy nhién dé tim duoc
khoang (;éch, ta chi can v& mat cat cua mot mét phang day /7 56 N\
Nhan thay: Dé mat phang thiét dién 1a hinh vudng thi hinh vuéng d6 c6 do '

dai canh la 56 (bang d¢ dai chieu cao cua hinh tru). Khi do ta co mat
phang duogc v€ nhu hinh dudi. Muon tim dugc khoang cac tur truc dén
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2
mat phang cit ta dira vao dinh Iy Pytago. d = /532 - (%) =45

Chon dap an B. 7
Cau 12: Goi S la dién tich xung quanh caa hinh nén tron xoay dugc sinh ra boi doan thang AC’ cua
hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ c6 canh b khi quay xung quang truc AA’. Dién tich S la:
A. 7th? B. mh*\/2 C. %3 D. nb’\/6
Huwéng dan giai:
Tim ra dudng cao b, dudng sinh by/3, ban kinh day by2 S, =nrl = ©b*\/6
Chon dap an D.

Cau 13: Cho hinh chir nhat ABCD véi AB =1 ; BC =3. Puong thang d6 thi nam trong mat phang
ABCD; d6 thi song song AD va cach AD mot khoang 2; d6 thi khong c6 diém chung véi hinh chir nhat
ABCD. Tinh thé tich khdi tron xoay tao duoc khi quay hinh chir nhat ABCD quanh D.
A. 151 B.27w C.12n D. 10n
Huwéng din giai:
BC céch duong d mot khoang d'=2+ AB =3 e
Do d6 khdi tron xoay la tap hop cac diém nam & gitta hai hinh tru @
c6 ban kinh lan luot 12 2 va 3, chiéu cao cua hai hinh tru déu la 3.
Thé tich khdi tron xoay bang hiéu thé tich caa hai khdi tru néu trén
=V =33n-2°3n=15n
Chon dap an A.

_

Cau 14: Trong khdng gian cho hinh chir nhat ABCD c6 AB = 4 va BC = 2. Goi P, Q lan luot la cac
diém trén canh AB va CD sao cho: BP =1, QD =3QC. Quay hinh chit nhat APQD xung quanh truc
PQ ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich xung quanh cuaa hinh tru do.
A. 10n B. 12%n C. 4n D. 6rn
Huéng din giai:
Quay hinh chir nhat APQD xung quanh truc PQ ta dugc mot hinhtrucé h=PQ =2, r=AP =3
nén co di¢n tich xung quanh 1a S,, =2.nrh=2m3.2=12n
Chon dap an B.
Cau 15: Cho hinh ling tru tr giac & ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh day bang a va canh bén bang 4a. Thé
tich ciia khdi tru ndi tiép trong hinh lang try la:

Al 5. 1 c. 32 p. Y2
2 8 4 8
Huwéng dan giai: ‘
Khoi tru ndi tiep trong hinh lang try tir giac déu ABCD. D' ¢
4 A (1 )
A'B'C'D'c6 ban kinh R=0l :%(I I trung diém AB) va c6 chidu [ |
4 |8
cao h=4a. '
a) c
Thé tich khdi trula V = nR%h = n(E] da=mna’. '’ T A
o

Chon dap an D.

A I B

Cau 16: Mot hinh try c6 dién tich xung quanh bing S, dién tich day bang dién tich mot mat cau ban
kinh a. Khi @6, thé tich cuaa hinh tru bang:
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A. 1Sa B. 1Sa C. 1Sa D. Sa
2 3 4

Huwéng din giai: ‘
Goi R va h 1a ban kinh day va chiéu cao caa hinh tru. Khi d6 :
S, =nR? = nR? = 4na’ (Sq la dién tich mat cau) = R =2a

S S
S, =2nRh=S(S, =S)=>h=—".VayV =S, h=4ra’.— =Sa
“ ( Xq ) 4ra Y ‘ 4ma

Chon dap an B.

Cau 17: Cho mét hinh tru tron xoay va hinh vuéng ABCD canh a c6 hai dinh A, B nam trén dudng
trqn day thr nhat caa hinh tru, hai dinh con lai nam trén duong trc}n day tht hai cua hinh tru. Mat
phing (ABCD) tao véi day hinh try mot géc 45°. Tinh thé tich cua khéi tru.

3 3 3 3
A \/Eﬂa . B. \/Eﬂa . C. \/Eﬂ'a . D 3\/§7ra .
16 4 2 16

Huwéng dan giai:
Goi M, N lan luot 1 trung diém AB va CD. Khi 6 OM L. ABvaO’N L CD
Goi I 1a giao diém cua MN va OO’
bat R = OA va h=00’. Khi d6 AIOM vudng cén tai O nén:

oM-ol -2 Y2a_, av2
2 2 2 2 2
2
_om - am? w0 [ 2] L[ 22 3
2 4 8
2 3
:>V:7TR2h=7T.3a .aﬁ:g\/ﬁﬂa
8 2 16
Phwong 4n nhiéu:
Dap an A : HS nh¢ sai cong thuc
V—l Rh—l 3a’ a\/_ J27a’
3 3 8 2 16
4 43’ a2 _ord’

Dap &n B : HS nhé sai cong thire V ==7R*h = —
3 3 8 2 4

Pap an C : HS thay s sai khi tinh R va tinh duoc R = a

g av2 2za®
A==

2

V =7R*h=
Chon dap an D.

Cau 18: Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang r =50cm va cé chiéu cao h =50cm. Dién tich xung
quanh cua hinh tru bang:

A. 25007 (cm?) B. 5000% (cm?) C. 2500 (cm?) D. 5000 (cm?)
Huwéng din giai:

Dién tich xung quanh cua hinh try dugc tinh theo cong thac:

S,q =2mr{ voi r=50cm, ¢ =h=50cm

Vay S,, = 2m.50.50 = 5000 (cm”)
Chon dap an B.
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Cau 19: Cho mot khéi tru ¢ chiéu cao bang 8 cm, ban kinh dudng tron day bang 6 cm. Cat khdi tru
boi mot mat phang song song vai truc va cach truc 4 cm. Dién tich cua thiét dién duoc tao thanh Ia:
A. 1615cm? B. 324/3cm? C. 32¢5cm? D. 16+/3cm?
Huwéng din giai:
Gia st thiét dién 1a hinh chit nhat MNPQ nhu hinh v&. V6i O'H =4
la khoang cach tir truc dén thiét dién va M

00'=h=80P=0Q=r,=6 o 5
Tacé PQ =2PH =2y/O'P?~0'H? =24/6° — 4’ =45 \ T Y
o , !
Khidé S, = PQ.MQ = 4v5.8=32/5(cm?). T ;
Chon dap 4n C. L H
”Q—\\ :‘;.‘\:}A

’ \ T P,

becccaw L A 3

D\ 0’ C
\ _/

Cau 20: Trong khdng gian, cho hinh lang tru tam gic déu c6 canh déy bing 3a va canh bén bang 4a
.Tinh dién tich toan phan caa khdi tru ngoai tiép khéi ling tru tam giac déu do.

A. S, =a’8V3n B. S, =an(8v3+6)

C. S, = 2an(8v3+6) D. S, =a’n(83+6)

Huwéng din giai:

38.\/7 \/g

Khdi tru c6 ban kinh : R= AO_§AH_§

Di¢n tich xung quanh caa hinh try : S = Z.n.a\/_.4a = 8\/3.na’
(dvdt) | |
Dién tich toan phan ciia hinh tru : S, = Syq +2.5¢ = ai ga
8\/§.Tfa2 + 6a2ﬂ: - azn(S\/§ * 6) C:LE:—//_’___jE__,'_'_‘:—:—iﬁ:’
Chon dap an D. RS S
B

Cau 21: Trong khdng gian cho hinh chir nhat ABCD c¢6 AB = 4 va BC = 2. Goi P, Q lan luot la cac
diém trén canh AB va CD sao cho: BP = 1, QD = 3QC. Quay hinh chir nhat APQD xung quanh truc
PQ ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich xung quanh cuaa hinh tru do.

A. 10n B.12n C. 4n D. 6=
Huéng din giai:

Syq =2nrl =2n.3.2=12m.
Chon dap an B.

Cau 22: Mt hinh tru c6 ban kinh daya~/3 , chiéu cao 1a 2a+/3 . Dién tich cia mat cau noi tiép hinh tru
la:
A. 4/3ra° B. 24ma® C. 8./6na’ D. 127a
Huéng din giai:
Vi khéi cau noi tiép khdi tru nén khdi cau c6 ban kinh a+/3 nén thé tich
V =4n(av3)’ =12na’.
Chon dap an D.
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Cau 23: Trong khoéng gian, cho hinh chir nhat ABCD c6 AB = 1 va AD = 2. Quay hinh chir nhat do6
xung quanh truc AB ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich toan phan Sy, ctia hinh tru do.

A. Stp =12m. B. Stp = 6. C. Stp = 4. D. Stp = 8.
Huwéng din giai:

Hinh tru c6 ban kinh day r = 2, chiéu cao h = 1 nén c6 _ _

Sp = 2nr’ + 2nrh =12n 7 B ~

Chon dap an A. o : "'-l_

O
..H__h'_

Cau 24: Cho hinh vudng ABCD c6 canh bang a. Goi M, N lan Iuot 13 trung diém cia AB va CD. Khi
quay hinh vudng ABCD quanh MN thanh mat hinh tru. Goi (S) la mat cau cé dién tich bang dién tich
toan phan cua hinh try, ta cd ban kinh caa mat cau (S) la:
p 36 g &6 c. a6 D. a6
3 2 4
Huéng din giai:

Mat tru tao bai hinh vudng ABCD khi quay quanh MN ¢6 duong sinh 1=a va ban kinh day r :%
nén co di¢n tich toan phan - y M B
S, :an(r+h):2n.E Sial=RT
2\ 2 2
Mat cau (S) c6 dién tich bang S, ciia mat try thi c6 ban kinh R
2
voi 4nR? = 2T @¥
Chon dap an C.
D N C

Cau 25: Trong khdng gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=1 va AD =2.Goi M, N lan luot Ia trung
diém cia AD va BC. Quay hinh chir nhat do xung quanh truc MN , ta dugc mot hinh try. Dién
tich toan phan cua hinh tru bang:

A. 2x. B. 3r. C. 4r. D. 8r.
Huéng dan giai: ‘
Theo gia thiét ta duoc hinh try c6 chiéu cao h=AB=1, ban 4 M D

kinh day R :%:1.

Do do dién tich toan phan:
Stp = 2nRh + 2nR? = 4. B N C
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ChondipanC. 7 ’
Cau 26: Cat mot khoi tru bégi mot mat phang qua truc ta duchthiét dién Ié’hinh chir nhat ABCD c6 AB
va CD thudc hai day cua khoi tru. Biét AB = 4a, AC = 5a. Thé tich cua khoi tru la:

A. 16na° B. 8na’ C. 4na’ D. 12ra’
Hwéng dan giai: ’
Theo dinh 1y Pytago ta tinh dwgc BC=3a, suy ra khoi tru cé ban A 4a B

kinh day 2a, chiéu cao la 3a. !
Vay V =n(2a)’ .3a =12a’n
Chon dap an D. :
D C

Cau 27: Cho mot hinh nén ¢6 goc ¢ dinh bang 90° va ban kinh day bang 4. Khéi tru (H) c6 mot day
thudc day cua hinh non va duong tron day cua mét day con lai thugc mat xung quanh cua hinh chop.
Biét chiéu cao cua (H) bang 1. Tinh thé tich cua (H)

AV, =9 B.V, =6n C.V, =18n D.V,=3n
Huéng dan giai:
Thiét dién qua truc caa hinh nén va hinh tru ¢ dang A

nhu hinh bén, véi A la dinh nén, BC la duong kinh day
n6n, O 14 tim day, D 13 1 giao diém cua duong tron
day hinh tru véi BC
C6 goc BAC =90°,0B=0C =0A=4
Chiéu cao hinh tru bang 1 nén &p dung dinh ly Ta lét ta
¢6 OC =4CD = CD =1 |
= Ban kinh day hinhtryla r=0D =3 B C
Thé tich hinh tru 1A V = nr*h = 9= 4 0 b
Chon dap an A.
Cau 28: Hai ban An va Binh c6 hai miéng bia hinh chit nhat c6 chiéu dai a, chiéu rong b. Ban An cudn
tam bia theo chiéu dai cho hai mép sat nhau roi dung bang dinh dan lai dwgc mot hinh tru khong co
day c6 thé tich Vy (khi d6 chiéu rong caa tdm bia la chiéu cao caa hinh try). Ban Binh cudn tam bia

theo chiéu rong theo cach twong tu trén duoc hinh tru c6 thé tich V. Tinh ti s6 \%
2
Alﬁ_g B_ﬁzg C.ﬁ—ab D,ﬁzi
V, b V, a Vv, V, ab

Huwdéng dan giai: ‘ ‘ ‘ 7 ‘
Hinh tru cia ban An c6 chu vi day banga, chiéu cao bangbnén né cd thé tich bang

2 2
Vlzn(ij b &b

27 dnt
Hinh try cta ban Binh c¢6 chu vi day bangb, chiéu cao bianganén né co thé tich bing
2 2
szn(£] a=® pogoi_?
27 4n V, b

Chon dap an A. . ’
Cau 29: Cho lap phuong c6 canh bang a va mot hinh tru c6 hai dy la hai hinh tron noi ti€p hai mat
doi dién cua hinh 1ap phuong. Goi S; la dién tich 6 mat caa hinh lap phuong, S, la dién tich xung

quanh cua hinh try. Hay tinh ti s6 %
1
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Sl Sl

Huwéng din giai:

c. 2.1 D.
s, 2

H(n |N(/)
o3

I
2

Taco: S, =6a%S, =na’ suyra %:E
1
Chon dap an D. . ‘ 7
Cau 30: Mot hinh tru c6 ban kinh day bang 50cm va c6 chieu cao la 50cm. Mot doan thang AB co
chicu dai 1a 100cm va c6 hai dau mat nam trén hai duong tron day. Tinh khoang cach d tir doan thang
d6 dén truc hinh tru.
A. d =50cm B. d =50+/3cm C. d =25cm D. d =25.3cm
Huwéng din giai:
Céch 1: Ké AA; vubng goc vai day, A; thude day. Suy ra:
00, //AA = 00, //( AAB) ' A
o J
= d(00,,AB)=d(00,,(AAB))=d (0, (AAB)) - --
Tiép tuc ké O,H L AB tai H, vi O;H nam trong day nén ciing
vubng goc vai AjA suy ra:
OH L(AAB). Do d6 i
d(00,,AB) =d(00,,(AAB))=d (0, (AAB))=OH
Xét tam gidc vudng AAB taco AB=,/AB’ - AA’ = 50./3

Viy OH =JO,A? — AH? = 25¢m SR

Céch 2: Goi tdm cua hai duong trong day lan luot 1a O va Oy, gia _ "
sir doan thang AB ¢6 diém mit A nam trén dudng tron day tdm O 5
va diém mat B nam trén duong tron day O;.
Theo gia thiét AB =100cm . Goi IK (I €00,,K € AB) la doan vudng gbc chung cua truc

OO; va doan AB. Chiéu vudng goc doan AB xudng. ‘ ’
Mat phang day chira dwong tron tdm Oy, ta c6 A1, H, B lan luot la hinh chiéu cua A, K, B.
Vi IK 1L OO, nén IK song song véi mat phang, do d6 O,H //1K va OH = IK

Suyra OH L AB va OH 1L AA.Vay OH L AB
Xét tam gidc vudng AAB taco AB=,/AB’ — AA’ = 50./3

Vay IK =OH =./O,A? - AH? = 25cm

Chon dap an C.
Cau 31: Cho hinh tru c6 duong cao h =5cm, béan kinh déy r =3cm. Xét mit phang (P) song song véi

truc ctia hinh try, cch truc 2cm. Tinh diéntich S ca thiét dién cta hinh tru voi mét phang (P).

A. S =55cm?. B. S = 6+/5cm?. C. S =3/5cm?. D. S =10+/5cm?.
Huwéng din giai:
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Gia sir mat phang (P) cét hinh tru theo thiét dién I3 hinh chit
nhat ABB'A’ nhu hinh vé.
Goi OH 1L AB tai H, khidé OH =2cm.

Trong AOHA ¢6 HA =+OA? —~OH? =/5.
Khidé AB=2HA=2./5.
Vay dién tich cua thiét di¢n cua hinh tru véi mét phang (P) la
S ,eew = AB.AA =24/55=10+/5.
Chon dap an D.

Cau 32: Cho hinh try c6 ban kinh a va chiéu cao 1a a. Hai diém A, B lan luot nam trén hai duong
tron day sao cho goc gitra AB va truc cia hinh tru bang 45°. Khoang cach giita AB va truc cua hinh
tru ?

a3 2
C. i a

A. a B. 2 D. &Y<
2 2 2
Huéng dan giai:
Goi O va O’ 1a tam duong tron hai day. Goi AC la mot duong sinh thi goc gitta AB va OO’ 1a goc
BAC =45°nén BC =a.
Do OO’ /I AC nén OO’ // (ABC). d(00"; AB) =d(00";(ABC)) =d(O;(ABC))

K¢ OH 1L BC, tacd OH L AC nén OH L (ABC) suy ra d(O;(ABC))=0H

2
Trong tam giac vuong OHB taiH : OH =+/OB*-BH? = ,/az —% :%
Chon dap an C.
Cau 33: Mot hinh tru c6 dién tich toan phan 1a 6x. Ban kinh caa khéi tru cé thé tich I6n nhat 1a?

A. R=1 B.R=2 C.R:@ D. R=+3

Huwéng din giai:

Goi R va h 1a chiéu cao va ban kinh ciia hinh tru.( R>0, h>0)
—R?

Ta c6 dién tich toan phan 13 6x = 2nRh + 2R’ =6 = h =

3-R?

Thé tich khéi tru la v = nR*h = nR?. = (3R -R?%)

Xét ham s f (R) =3R —R® trén (0;+/3).Ta duoc V 16n nhat khi R=1
Chon dap an A.
Cau 34: Tinh thé tich V cua khi tru ngoai tiép hinh lap
phuong c¢6 canh bang a.

3
Av="2 B.V =na’.
4
3 3
cv="2 D.v="2
6 2
Hwéng dan giai:
3
Khéi tru ngoai tiép hinh lap phuong V = 4 canh a co:
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. A 2 .
Ban kinh duong tron day la R = AC_ i ; chieu cao h=a.
2 2
2 3
Vay thé tich khéi tru Ia: V = nR?h = n.a?a :% .

Chon dap an D.

Cau 35: Cho hinh tru ¢ thiét dién qua truc Ia mot hinh vudng. Xét hai mat cau sau:

e Mat ciu tiép xdc véi hai ddy caa hinh tru va tiép xdc véi tat ca cac duong sinh caa hinh tru, goi
la mat cau noi tiép hinh tru.
e Mait ciu di qua hai duong tron day cua hinh try, goi 1a mat cau ngoai tiép hinh tru.
Ki higu S, l1a dién tich mat cau ngi tiép hinh try, S, 1a dién tich mat cAu ngoai tiép hinh tru. Tinh ti
Sl

s =L
SZ

A2l B.x_1 c
s, 4 s, 2
Huwéng din giai:
bép an ding : Phuong an B
Loi giai:
+ Goi a la canh hinh vudng thiét dién. Khi d6 S, = na’;
S, =2na’

S ) p.2x_1
s, 3

s,

+ Viy, izl
S, 2

Chon dap an B.

Cau 36: Can phai thiét ké cac thung dang hinh try ¢6 ndp day dé dyng nuéc sach c6 dung tich V(cm?®).
Hoi ban kinh cta day tru nhan gia tri nao sau day deé tiét kiém vat liéu nhat.

A.x=3/i. B.xzi/\z. C.x=3/ﬂ. D.x=.3/i.
4n T 21 21

Huwéng din giai:
Bai toan yéu cau xéac dinh gia tri ctia ban kinh ddy la R, sao cho S, nhé nhat.
Goi h 1a chiéu cao cua hinh try, ta c6:V = zR°h.

2
Stp =23, +qu =2nR?% + tRh = 2x i+ R? |=2n L+L+ R? 267‘513}\/—2
niR 2R 2nR 47

£ . /V
Dau=xayratacd R=3—
21

Chon dap an D.

Cau 37: Cho hinh try c6 ban kinh day 1a R, d6 dai duong cao 1a b. Duong kinh MN cua day dudi
vudng goc voi duong kinh PQ déy trén. Thé tich cua khoi tor dién MNPQ bang
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A 2R?n B. Lren c. Lren D. 2R’h
3 6 3

Huwéng din giai:
MN vudng goc voi (PQI). Dung QH vuong goc voi PI nén QH 1a hinh
chiéu cua Q 1én mit phang PMN

Spo :%h.PQ :%h.ZR =hR :%QH.IP :%QHW

2Rh
Suyra QH =—— ;
JR? +h?
1 1 2Rh 1 2 _,
VMNPQ :gQH'SMNP ZE-W.EJP.MN :§ hw

Chon dap an A.

Cau 38: Cho mot hinh try tron xoay va hinh vuéng ABCD canh a ¢ hai dinh lién tiép A, B nam trén
duong tron day thir nhat caa hinh try, hai dinh con lai nam trén duong tron day tha hai caa hinh try.
Mt phang (ABCD) tao véi day hinh tru goc 45°. Thé tich cua hinh tru bang:

3\/E7ta3 na’ 3\/E7ta3 \/Ena3

B. — C. D.
16 4 8 16

Huwéng din giai:
Goi M, N theo thir tu 1a trung diém cua AB va CD. Khi d6
OM L AB;O'N L CD. GiasirI la giao diém cia MN va OO’
bat R=0A va h=00’ Khi d6 tam giac IOM vudng can tai O

A.

!
’
2 2 22 2 3 4
2 by
Tacé:R2:0A2:AM2+M02:(%)2+(¥)2:3% D!
/ " f
’ s 4
3\/57!&3 b 4 4o
=>V =nR%h = T , “:':‘;;6, ~y
Chon dap an A. ' ‘*"’"B

Cau 39: Mot hinh tru tron xoay ban kinh R = 1. Trén 2 dudng tron day (0) va (O°) ldy A va B sao
cho AB =2 va géc giita AB va truc 00’ bing 300.

Xét hai khang dinh: @
1

(1):Khoang cach giira 0’0 va AB béng ? ' /

(11):Thé tich cua khdi tru AV =3 =

A A B A \ ; o /II
K&t luan nao sau day la dting? ©
A

A. Chi(I) ding. B. Chi (Il) ding.
C. Ca(I) va (I1) deu sai. D. Ca () va (Il) déu dung
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Huéng din giai:
K¢ duong sinh BC thi OO’ // (ABC). Vi (ABC) vudng
goc voi (OAC) nénké OH L ACthiOH L (ABC). Vay d(OO’, AB) =
OH

AABC : BC = AB.c0s300 = v/3 :AC = AB.sin300 =1, AOAC 13 tam

giac déu, ¢ canh bang 1, nén OH :§ : (1) ding

V =n.R2.h nén (1) dung nén chon D
Chon dap an D.
Cau 40: Cho hinh try c¢6 cac day 1a 2 hinh tron tim O va O, ban kinh d4y bang chiéu cao va bang a.

Trén duong tron day tam O ldy diém A, trén duong tron day tdm O’ 1y diém B sao cho AB = 2a. Thé
tich khoi tr dién OO’AB theo a la

3 3 3 3

Ay Y3 g v - V3 cy -3 b,y = Y3
8 6 12 4
Hwéng dan giai: o
Ké duong sinh AA". Goi D 1a diém déiqxfrng véoi A' qua O
va H la hinh chiéu cua B trén duong thang A'D.
Do BH L A'D,BH L AA'= BH 1L (AOO'A) Al 0' H D
A'B=+AB-A'A’ =ay3=BD=vJA'D’-A'B’=a e
‘ B

»0'BD déu nén BH _av3

2

2

S, o0 = a? . Suy ra thé tich khéi tir dién OOAB Ia:

J3a®

12
Chon dap an C.

Cau 41: Xét hinh try ndi tiép mot mit cau ban kinh R. Tim chiéu cao cua hinh try dé thiét dién qua
truc hinh tru cé dién tich I6n nhat. Tinh thé tich V va dién tich toan phan cua hinh truy.

WRS\/E nRsx/E
2 2

A. ‘.R? B. :31.R?

C. nR*\/2;3n.R? D. nR%/2;m.R?

Huwéng dan gidi: ‘
Goi O’ la trung diém cua truc 0,0 cua hinh tru thi O’ la tam mat cau da
cho. Ki hiéu h va r lan luot la chiéu cao va ban kinh day cta hinh tru thi
di¢n tich thiét dién qua truc 1a S, = 2r.h

h? h?

Mat khac R =0'A* =r* +—=r?=R?

4 4
Tirdé6 S, = hv4R? —h? = /h2(4R2 —h?)

Vay S, lon nhét khi va chi khi h =R+/2
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1 Rv2 h iy A e < A
Khido r= ‘/Rz :Z.ZR2 :T\F =5 tirc 1a thiet dién qua truc la hinh vudng

nR3\/E
2

V =nr’h=2nr’r =2nr’ =

St = 2nr® + 2nrh = 3nR°
Chon dap an B.

Cau 42: Khi san xuét vo lon sita bo hinh try, cac nha thiét ké ludn dat muc tiéu sao cho chi phi nguyén
lieu 1am vo lon 1a it nhat, tic 1a dién tich toan phan caa hinh tru 13 nho nhat. Mudn thé tich khdi tru do
bang 2 va dién tich toan phan phan hinh tru nho nhat thi ban kinh day gan s6 nao nhat ?

A. 0,5 B.0,6 C.0,8 D.0,7
Huwéng din giai:

Bai toan yéu cau xac dinh gia tri ciia ban kinh day 1a R, sao cho . nho nhit.

Goi h 1 chiéu cao cua hinh try, ta ¢d: 2 = nR?h.

S, = 2.8, +S,, = 2nR? + 7Rh = 2n(%+ sz - 2n(%+%+ sz > 6713/%
TT T T T

. , /2 1
Dau=xayrataco R=3—=—.
27 3/;

Chon dap an D.

Cau 43: Tur mot tam tén hinh chir nhat kich thude 80cm x 360cm, ngudi ta 1am cac thung dung nuéc
hinh tru c6 chiéu cao bang 80cm, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa duéi day):

* Cach 1: GO tam ton ban dau thanh mat xung quanh cua thung.

* Céch 2: Cat tAm ton ban dau thanh hai tAm bang nhau, roi g0 mdi tim d6 thanh mat xung quanh
cua mot thung.

Ki higu V, la thé tich caa thung go duoc theo cach 1 va C2 =10 Ia tong thé tich cta hai thang go

duoc theo cach 2. Tinh ti sb \Q.
1

A Yl B. V2.1 c. ey D. Y2y
v, 2 v, v, v,

Huwéng din giai:

“A 5 ’ \ \ A 2 AA V N 2 AA $A A 7 ’ \
Do chiéu cao cua cac thung la nhu nhau, nén ti SO \71 bang ti so tong dién tich day thung.
2
Ta c6 chu vi duong tron 1a C = 2rR va dién tich hinh tron 12 S = 7R?, tir d6 ta c6 mdi lién hé

2 2 2
4n° 4nm S, C, v, § 2
Chon dap an A.
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Cau 44: Mot khic 9o hinh tru cd chiéu cao 3m, duong kinh déy 80 cm. Ngudi ta cua 4 tam bia dé
duoc mot khoi lang tru deu ndi tiép trong khoi tru. Tong thé tich caa 4 tam bia bi cua la (xem mach
cua khong dang ke)

3am 7N
NN 4 \\
\ \
W/
A. 0,12(n—2) m® B. 1,92(r—2) m° C.0,4(n-2) m’ D. 0,48(nt—2) m®.

Huwéng dan giai: ’ 7 ’ 7 ’
Tong thé tich caa 4 tam bia bi cura = thé tich khoi tru - thé tich khoi lang tru
Chon dap an D.

Cau 45: Tir 37,26 em’® thity tinh. Nguoi ta 1am mét chiéc cbc hinh try c6 dwong kinh 8cm véi day
coc day 1,5cm, thanh xung quanh coc day 0,2 cm. Khi hoan thanh chiéc coc d6 co chiéu cao la:

A. 10cm. B. 8cm. C. 15cm. D. 12cm.
Huwéng din giai:

Thé tich day 1a V = .16.1,5 = 24mcm?

Phan thay tinh 1am thanh coc la: 37,26mecm?® — 24recm?® =13, 26nem®

Goi chiéu cao cua thanh cdc khdng ké day la x taco x = _ 1326 _ 8,5

16-(38)°
Vay chiéu cao cua coc la: 8,5+1,5=10cm
Chon dap an A.

Cau 46: Mot miéng bia hinh chir nhat c6 céc kinh thudc 2a va 4a. Udn cong tam bia theo bé rong
(hinh v&) d€ duoc hinh tru khong day. Ky hiu V Ia the tich cua khoi tru tao ra.
Khang dinh nao sau day dang?

A.V= 47a’ T
B.V= 1674’ N_

4a°
C.V= — 4a 4a
> —
D.V= —
167

2a \
Huéng din giai: v
3

. . n 4
Chu vi ciia d4y bing 2a= 2R, Ta tinh dugc R=2— . Chidu cao h = 4a, tir d6 ta tinh duoc V= o
TC T

Chon dap an C.

Cau 47: Bé lam cbng thoat nudc cho mat khu vuc dan cu ngudi ta can diac 500 dng hinh try c6 duong
kinh trong va chieu cao cia moi 6ng bang 1m, d¢ day cua thanh ong la 10 cm. Chon mac bé tong la
250 (tirc moi khoi bé tong la 7 bao xi mang). Hoi phai chuan bi bao nhiéu bao xi-mang d¢ lam du so
ong noi trén.
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A. ~1.200 (bao) B. ~1.210(bao) C. ~1.110(bao) D. ~4.210(bao)
Huwéng din giai:
+ Tinh thé tich khdi tru ban kinh 0,6m: V. = nR%h = n(0,6)2 1= %n

+ Tinh thé tich khéi tru ban kinh 0,5m: V, = iR%h = (0,5)".1= %n

+ Lugng hd bé tong cho mot éng la: V =V, -V, = (2%—%] :%n 0.3456(m°®)

+ Lugng hd bé tong dé lam 500 ong 1a: V,,, = 55t ~172.7876(m°)

+ S6 lwong bao xi-ming can mua la 1.209,1532(bao)
Chon dap an B.

Cau 48: Ban A mubn lam mot chiéc thing hinh tru khong ddy tir nguyén liéu 1a manh tén hinh tam
giac déu ABC c6 canh bang 90 (cm). Ban mudn cat manh tén hinh chit nhat MNPQ tir manh ton
nguyén liéu ( vai M, N thudc canh BC; P va Q tuong tng thuc canh AC va AB) dé tao thanh hinh tru
c6 chiéu cao bang MQ. Thé tich I16n nhat cua chiéc thing ma ban A c6 thé lam duoc 1a:

A
Q P
\ @
B C
M N
91125 o) 5 912125 () c 108000+/3 @) D. 13500+/3 )
T T

Huéng dan giai:
Goi I 1a trung diém BC. Suyral la trung diem MN

bat MN =x ( 0<x <90 ); :h:? BBI\I/I Q—E(QO X)
Goi R la ban kinh cia tru = R = zi =V, = n(—)2£(90— X) = g(—ﬁ +90x?)
T T
Xét f(x)_i( x> +90x%) voi 0< x<90. Khi dé: maxf(x)_13500'\6 khi x= 60.
x(0;90) T

Chon dap an D.

Cau 49: Tir mot khdc gd tron hinh try c6 duong kinh bang 40 cm, can
xa thanh mot chiéc xa cd tiét dieén ngang 1a hinh vudng va bon miéng
phu duogc t6 mau xam nhu hinh v& dudi day. Tim chiéu rong x cua

miéng phu dé dién tich st dung theo tiét dién ngang 1a 1on nhat.
A. X:M(Cm) B. X:M(Cm)
C. x= 534152 glsﬁ(cm) D. x= 534132 ;13\/§(cm)
Huwéng din giai:
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Dién tich st dung theo tiét dién ngang 1a S = S, + 4Xy

Canh hinh vuéng MN = MP _ 40 —20\/_(cm)

2 2
= (20\/5)2 + 4xy =800 + 4xy (1)
Taco 2x=AB—MN = AB —20+/2 < BD — 20v/2 = 40— 20v/2 = 0 < x < 20 102
Lai c6 AB? + AD? = BD = 40° = (2x+ 20\/5)2 +y? =1600

— y2 =800 —80X+/2 — 4x? = y = /800 — 80x/2 — 4x2
Thé vao (1) = S =800+ 4xy/800 —80xx/2 — 4x* =800 + 4/800x° —80X°/2 — 4x"
Xétham s f (x) =800x" ~80x°2 - 4x*, véi x &(0;20-1032) c6

f'(x) =1600x - 240x*v/2 ~16x" =16x(100 - 15x3/2 - X°

xe(0:20-10v2)  |xe(0;20-10v2 _

Taco ( ) = ( ) & X = —5\/374 1572
f'(x)=0 16x(100-15x+2 - x*) =0 2

Khi do X = M chinh 12 gi4 tri thoa mén bai todn,

Chon dap an C.

Cau 50: Trong ngay trung thu, b ban Nam dem vé cho ban Nam mét chiéc banh trung thu. Nam rét
vui vé vi diéu do, tuy nhién dé kich thich tinh than toan hoc caa ban Nam, b ban Nam dua ra mot bai
toan nhu sau : Gia sir chiéc banh cé hinh try ding, day 1a hinh tron duong kinh 12cm, chiéu cao 2cm.
Ban Nam phai cat chiéc banh thanh 3 phan bang nhau, cach cat phai tuan tha quy tac. Nam chi dugc
cit dung hai nhat, mat phang 2 nhat dao phal vudng goc véi day va song song v6i nhau. Nhu vay, theo
céch cat thi s& c6 hai miéng glong nhau va mot viéc khac hinh tht, 3 miéng co cling chung thé tich.
Hoi khoang céch gitra 2 mat phang nhat cit gan nhét véi gia tri bao nhiéu ?

A. 3,5cm B. 3cm C. 3,2cm D. 3,44cm
Hudéng dan giai:

bapan C _

Thuc chat bai toan la chai hinh tron thanh 3 phan bang nhau nhur

hinh vé:

Vi cac miéng banh co ciing chiéu cao nén dién tich day cua cac

r N N r S 53
miéng banh phai bing nhau va bing % dién tich chiéc banh ban :
dau.
N N . X T.OA?
Trong hinh vé thita c6 OA=0OB=6va S, =S, =S, = =12n
< N . 1 . OA’.

biat AOB=ae (0,7) thitaco: S, +S,,, =S <121 +EOA.OB.S|noc = a

T

<127 +18sina =18a

- — .. | SHIFT [ SOLVE - - -
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Str dung chirc nang trén may tinh ta tim dugc gia tri o~ 2,605325675
Khoang cach 2 nhat dao la x = OA. cos%z ~ 3,179185015
Chon dap an C.

Cau 51: Mot phan dung cu gdm mét phan c6 dang tru, phan con lai ¢d dang nén, mét hinh tru, duong
kinh day 1,4m, chiéu cao 70cm, va mét hinh nén, ban kinh day bang béan kinh hinh try, chiéu cao hinh
non bang 0,9m( Cac kich thugc cho trén hinh 100). Khi d6 dién tich mat ngoai caa dung cu ( Khéng
tinh nap day) c6 gia tri gan nhat vai:

A. 5,58 B. 6,13 C. 4,86 D. 6,36
L 1.40
) i *
I
= [
= —_——_ 1
— P - | - — < -
Y ¥ _ _ _ _ _ _ _ '
\‘ I I I

1.60 m

Huwéng dan giai: ‘
Dién tich can tinh gom dién tich xung quanh hinh try va dién tich xung quanh hinh nén. Buong sinh
cua hinh non la:
Sty =2nrh = 2.3,14.%.0,7 =3,077(m?)
S, non=rl = 3,14.0,7.1,14 = 2,506(m°)
Vay dién tich toan phan cua phéu:
S:qu tru+ qu nén=5,583( mz)
Chon dap an A.

Cau 52: Mot cai mii bang vai cua nha 4o thuat véi céc kich thude nhu hinh v&. Hay tinh tong dién tich
vai can c6 dé lam nén cai mi do (khong ké vien, mép, phan thira).
A. 700z(cm®) B. 754,25n(cm’)  C. 750,25m(cm’)  D. 756,25x(cm’)
Huwéng din giai:
Téng dién tich duoc tinh bang tdng dién tich xung quanh
caa hinh tru va dién tich mot day, véi dién tich hinh
vanh khan.
Taco S =2n7,5.30+m7,5 + Tc.(17,52 - 7,52) = 756,257
Chon dap an D.
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MAT CAU - KHOI CAU

A-LY THUYET TOM TAT
I. Mit cau — Khdi ciu:
1. Dinh nghia

/ .\“
\ /

o Mit ciu: S(O;R) ={M|OM =R} e Khoi chu: V(O;R)={M|OM <R}

2. Vi tri twong doi giira mit cAu va mit phing

R
0 Q
R e ﬁ_,_d_f_RJ ......... .
. _H—\ l
S~ ) He H
P ) P_'} ) ) P_,r
Hinh 2 Hinh b Hinhc

Cho mat cau S(O; R) va mat phang (P). Goi d = d(O; (P)).
e Néu d < R thi (P) cét (S) theo giao tuyén I3 dudng tron nam trén (P), ¢6 thm H va béan kinh
=JR?-d?.
e Néu d =R thi (P) tiép xtic voi (S) tai tiép diém H. ((P) duoc goi 1 tiép dién cua (S))
e Néu d > R thi (P) va (S) khdng c6 diém chung.
Khi d = 0 thi (P) di qua tam O va duoc goi 12 mat phang kinh, duong tron giao tuyén c6 ban kinh
bang R duoc goi la dudng tron In.
3. Vi tri twong doi giira mit ciu va duwong thing
Cho mit cau S(O; R) va duong thang A. Goi d = d(O; A).
e Néu d <R thi A cit (S) tai hai diém phan biét.
e Néu d = R thi A tiép xtic vdi (S). (Adugc goi I tiép tuyén cua (S)).
. Neu d >R thi A va (S) khong co diém chung.
4. Mit cAu ngoai tiép — ndi tiép

Mt cau ngoai tiép Mt cau ndi tiep
Hinh da dién | T4t ca cac dinh cua hinh da dién déu nam | T4t ca cac mit cia hinh da dién déu tiép
trén mit cau xUc véi mit cau
Hinh tru Hai duong tron day cua hinh tru nam trén | Mt cau tiép xuc véi cac mit day va moi
méat cau du’omg sinh cua hinh tru
Hinh nén M3t cau di qua dinh va duong tron day | Mat cau tiép xac voi mat diy va moi
cua hinh nén duong sinh cua hinh ndn
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5. X4c dinh tim mit cAu ngoai tiép khdi da dién
* Mt cau ngoai tiép hinh chop:
e Céch 1: Néu (n - 2) dinh cua da dién nhin hai dinh con lai dudi mot goc vudng thi tdm cia mat
cau 1a trung diém cua doan thang ndi hai dinh d6.
e Cach 2: B¢ xac dinh tAm cua mat cau ngoai tiép hinh chop.
— X4c dinh truc A cua day (A 1a duong thiang vudng goc véi day tai tam
duong trdn ngoai tiép da giac dy).
— X4c dinh mit phang trung truc (P) ctia mot canh bén.
— Giao diém cua (P) va A la tdm cia mat cau ngoai tiép hinh chop.
* Mt cau ngoai tiép hinh ling tru ding:
— X4c dinh truc A cta hai ddy (A 1a duong thang vudng goc véi day tai tim
duong tron ngoai tiép da giac dy).
~trung diém doan ndi hai tim da giac day 1a tdm ctia mit ciu ngoai tiép hinh chop

I1. Dién tich — Thé tich
Dién tich: S=4nR?

Thé tich: V = %nR3
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B - BAI TAP
Cau 1: Cong thuc tinh thé tich khéi cau duong kinh R 1a:
A. iTcR3 B. ETcR3 C. iTcR3 D. lTcR3
3 4 5 6

Chon dap an A.

Cau 2: Trong cac ménh dé sau ménh dé nao ding ?
A. Hinh chop c6 day Ia tir giac thi c6 mat cau ngoai tiep
B. Hinh chop c6 day 1a hinh thang vuéng thi c6 mat cau ngoai tlep
C. Hinh chdp c6 day 1a hinh binh hanh thi c6 mat Cau ngoai tlep
D. Hinh chép c6 day 1a hinh thang can thi c6 mit cau ngoai tiép
Hwéng dan giai:
Hinh thang can thi ngi tiép duong tron nén.Hinh chdp c6 day 1a hinh thang can s& c6 mat cau ngoai
tiep.
Chon dap an D.

Cau 3: Tim khing dinh sai trong cac khang dinh sau day:
A. Tn tai mit cau di qua cac dinh cia mot hinh ta dién bat Ki.
B. Ton tai mat cu di qua cac dinh caa mét hinh lang tru c6 day 1a tt giac 15i.
C. Ton tai mat cau di qua cac dinh cua mot hinh hop chix nhat.
D. Ton tai mat cau di qua cac dinh caa hinh chép da giac déu.
Hwéng dan giai:
Str dung phuong phap loai trir ré rang A, C, D dtng nén B sai
Chon dap an B.

Cau 4: Cho ba diém A, B, C ciing thudc mot mat cau va biét ring ABC =90°. Trong cac khing dinh
sau khang dinh nao ding?

A. AB la mot duong kinh ciia mit cau d4 cho

B. Ludn ludn c6 mdt duong tron thudc mat cau ngoai tiép tam giac ABC

C. ABC la mot tam giac vudng cén tai C

D. AB la duong kinh ciia mot duong tron I6n trén mit cau da cho
Chon dap an D.

Cau 5: Trong cac da dién sau day, da dién nao khong luén ludn noi tlep duoc trong mat cau:
A. Hinh chop tam giac (ta dién) B. Hinh chdp ngii giac déu
C. Hinh chép t giac D. Hinh hop chit nhat
Hwéng dan giai:
Chon C vi canh bén dong phing véi truc va day 1a ttr gidc ndi tiép thi thi hinh chép tir giac mai c6
tAm mat cau ngoai tiép.
Chon dap an C.

Cau 6: Hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A c6 SA vudng goc véi mat phéng
(ABC)vaco SA=a, AB=b, AC =c. Mt cau di qua cac dinh A ,B,C,S c06 ban kinh r bang :

A.M B.2+a? +b? +c? C.%\/a2+b2+c2 D.va?+b?+c?

3
Huwéng din giai:
Dung hinh hop chir nhat c6 3 canh 13 a.b,c nén c6 do dai duong chéo la va® +b? +¢* .Do d6 ban

kinh mat cau di qua 8 dinh caa hinh hop 1a %\/az +b?+c?.
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Chon dap an C.

Cau 7: Cho tir dién ABCD ¢6 O 1a trung diém cua doan thang ndi trung diém cua hai canh déi dién.
Tap hop cac diém M trong khdng gian théa méan hé thic [MA+ MB + MC + MD| =a (véi a> 0 khong
doi) la:

A. Mit cau tdm O béan kinh r = B. Mat cau tdm O ban kinh r =

a
4

C. Mat cau tam O ban kinh r=a D. Mit cau tdm O ban kinh r =

wlo N

Huéng dan giai: 7
Goi E, F lan luot 1a trung diem cua cac canh AB va CD
=> 0 la trung diém cua EF
Tacd: MA+MB +MC +MD = 2ME + 2MF = 4MO

:>‘W+W+MC+MD‘:4‘MO‘:a

=>|M0| =m0 =2
4
Vay tap hop cac diém M can tim trong khdng gian 12 mat cau tam O béan kinh r =%
Chon dap an A.

Cau 8: Cho ti dién déu ABCD c6 canh bang a.Tap hop cac diém M sao cho
MA? + MB? + MC? + MD? = 2a° la

NPT A o R NV
A. Mat cau cd tam la trong tdm tam giac ABC va ban kinh bang aT
NPT A s NV
B. Mat cau co tam la trong tam tr dién va ban kinh bang aT
NPT A T NV
C. Mat cau c0 tam la trong tdm t dién va ban kinh bang aT
NV

D. Mit cau c6 tdm la trong tm tam gidc ABC va ban kinh bang e
Huwéng din giai:

Goi G la trong tam tr dién ABCD ta cé

MAZ? + MB2 + MC? + MD? =MA +MB  +MC  +MD’

= (MG + GA)? + (MG +GB)? + (MG + GC)? + (MG + GD)?

= 4MG? +§a2 =2a* = MG :ﬁ

2 4
A ~ 7 s A Y - A a z s N \/E

Vay quy tich diém M la mat cau tdm G ban kinh bang o

Chon dap an B.

Cau 9: M3t cau tdm O ban kinh R =17dm. Mt phang (P) cit mat cau sao cho giao tuyén di qua ba
diém A, B, C ma AB =18dm, BC = 24dm,CA = 30dm . Tinh khoang cé4ch tir O dén (P).

A7 drp B.8dm C.14dm D. 16 dm
Hwéng dan giai:
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Ta c6 giao tuyén caa mat phang (P) v6i mat cau la mot duong tron. Khi do A, B, C nam trén dudng
tron nay, néu dé y ki ta thly CA? = AB? + BC?, do vay tam giac ABC vudng tai B, tic 1a AC chinh
la dwong kinh caa dwong tron nay, hay r =15dm. Ta ¢é hinh vé& minh hoa sau:
Nhin vao hinh v& ta thiy d(O;(P)) = JR2—r? =172 ~15 =8

Chon dap an B.

Cau 10: Thé tich cua khéi ciu ngoai tiép hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D" c6 canh bing 2+/3
A. 32143 B. 36n C. 6471/6 D. 413

Huwéng din giai:
Thé tich ciia khéi cAu ngoai tiép hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bing 24/3

Mt cau ngoai tiép hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ban kinh r = % ma

AC':&@.@:r:Z*@“@:s

2
Vay V A 2y e
3 3

Chon dap an B.

Cau 11: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bing a. Thé tich cua khdi ciu tiép xuc véi tat ca céc canh cua
tu dién ABCD bang:

J3na’ J2na? 2./2a° NEES
9

B. C. D.
8 24 24

Huwéng din giai:
Goi I, J, K, H, M, N lan luot 1a trung trung diém AB, BC, CD, DA, AC, BD. Theo tinh chit
hinh binh hanh ta chimg minh duoc 1K, JH, MN cit nhau tai trng diém cua mdi duong, goi giao
diém 1a O. ‘
Vi ABCD la tir dién déu
Ol =0J=0K =0H =0OM =ON
- {0| 1 AB,OK L CD,0M L AC,ON L BC
— O la thm mat cau tiép xuc véi cac canh tir dien ABCD.
V2 av2 4 _, a2

Xét hinh vuéng IJKH canh IH -2 =0l =—1IH = R =V==nR"= .
2 2 4 3 24

A

Chon dap an B.

Cau 12: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu canh a, SA vudng goc v6i mit day va
SA =a.Tinh dién tich mat cau ngoai tiep hinh chop S.ABC.
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3na’ B 7na’ C 7na’ na

7 12 3 7
Hwéng dan giai: . 7
Goi O la trong tdm cua tam gidc déu ABC va M, N 1a trung diém

2 a«f

cuaBCvaSA = AO—§AM =

A

Goi | 1a thm mat cau ngoai tiép hmh chop S.ABC.
— 10 L (ABC) va IN L SA = AOIN I hinh chi¥ nhat.

—A==AHZ+IH? = |AH? + (SZAj av/21

6

L5 _apRe M@

Chon dap an C.

Cau 13: Béan kinh mat cau ngoai tiép hinh chép tir gidc déu S.ABCD cd canh day va canh bén cling
bang a la:

A a2 B. # C. a3

Huwéng din giai:

2
Rop_g _SMSA__ a :aﬁ

Chon dap an B.

Cau 14: Cho hinh chép S.ABC ¢ day la tam giac vudng céan tai B, AB=a. Canh bén SA vudng goc
mp(ABC) va SC hop véi day mot goc bang 60°. Goi (S) 1a mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC. Thé
tich cua khéi cau tao nén bai mat cau (S) bang:
A 42 nd® B. 8v/2 na’ . C. 52 na’ D 242 nd®
3 3 3 3
Huwéng din giai:
Tam mit cau ngoai tiép 1a trung diém cua SC nén béan kinh

sc m \/af +(av2) a3

R=
2 2
3
v o4 po_Bma’y2 f
3 3

Chon dap an B.

Cau 15: Cho hinh lang try tam gidc déu ABC. A’B’C’ c6 tat ca c4c canh déu bing a.Tinh dién tich cua
mat cau ngoai tiép hinh lang tru theo a.

17ra’ 7ra’

A. S= B.S= C. S =17ra? D. S =7ra’
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Huwéng din giai:

) s pu
Thé tich lang tru la: V=AA'S,,. =a.2 f _a f 1
' o’

Goi O, O’ lan luot 1a tdm cua duong tron ngoai tiép t -
~ABC,AA'B'C' |8
Khi d6 tam cua mat cau (S) ngoai tiép hinh lang tru déu ABC. i
A’B’C’ la trung diém | cua OO’ )
Mat cau nay c6 ban kinh la: -

o =5 a2l ., Tma® TR
R=1A=VAO* +0I” ==——==>5 = 4R’ - 00’ I

Chon dap an B.

Cau 16: Hinh chop S.ABC ¢ SA =SB = SC = a+/3 va c6 chiéu cao a+/2. Tinh dién tich mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC.

2 2 2 2
As, -2 B. 5, —2m c.s, -2 5, =28
2 4 4

Huwéng din giai:
Goi O la tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC suy ra SO L (ABC). Goi M 14 trung diem cuia
canh SA. Trong tam giac SAO ké dudng trung truc caa canh SA cit canh SO tai I. Khi d6 I 13 tam
SASM _ 3ay2
SO 4

mit cau ngoai tiép hinh chop S.ABC ¢6 ban kinh R=1IS =

9ra’

Khidé S, =

Chon dap an B.

Cau 17: Cho tir dién S.ABC, day ABC la tam giac vudng tai B vai AB =3,BC = 4. Hai mat bén
(SAB) va (SAC) cling vudng goc véi (ABC) va SC hop véi (ABC) goc 45°. Thé tich hinh cau ngoai
tiép S.ABC la:
512 By - 2512 cv— 1251/3 . 125712
3 3 3 3
Hwéng dan giai:
AABC:AC=+9+16 =5
(SAB) L (ABC),(SAC) L(ABC)= SA_L(ABC)
— SAC =45° = SA=SC =5
y _ﬁn(gjs 4n(52) 12572
3 2 31 2 3

Chon dap an D.

AV =

Cau 18: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang can ABCD véi AB=2a, BC=CD=DA=a va SA
L (ABCD). Mgt mat phang qua A vudng goc voi SB va cat AB, SC, SD lan lugt tai M, N, P. Tinh
duong kinh khoi cau ngoai tiep khoi ABCDMNP.

A a3 B.a C.2a D. R:a—f
Huwéng din giai:
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Nhan xét hinh thang ABCD can va AB=2AD =2BC = 2CD =2a
nén ACB = ADB = 90°
Mt phang qua A vudng goc vai SB tai M nén AMB = 90°. Ta c6
BC L ACvaBC L SAnénBC L (SAC)
Do d6 AN L BCva AN L SBnén AN L (SBC)
=AN L BN, hay ANB = 90°
Tacling c6 AP L SB va AP L BD nén AP L (SBD) =AP L BP,
hay APB = 90°
Ta thay cac diém C,D,M,N déu nhin AB dudi mot goc vudng. Néu
d& nam chic duoc 1o giai ¢ cac dé trude thi & dé nay, khdng kho
dé quy doc gia nhan ra AB chinh 1a duong kinh caa khéi cau. Do
vay d=AB=2a
Cha y: Nhiéu doc gia theo thoi quen da di tim ban kinh chtr khdng
phai duong kinh din dén chon sai dap an.

Chon dap an C.

Cau 19: Hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc ABC vudng tai A, c6 SA vudng goc véi mat phang
(ABC) vaco SA=a,AB =b, AC =c . Mat cau ngoai tiép hinh chép cé ban kinh r bang:

[ 2 2 2
A. %(a+b+c) B. 24/a%® +b? +¢? C. va+b +c D. Va2 +b%+¢?

2
Huwéng dan giai:

Cach xac dinh thm mit cau ngoai tiép hinh chdp, tdi d4 giGi thiéu cho quy doc gia ¢ cac dé trudc,
do vay ¢ dé nay toi xin &p dung luén vao hinh v& nhu sau:
Buéc 1: V& truc duong tron cua tam giac day. Goi M 1a trung diém ctia BC, khi d6 thi M 1a tam cua
duong tron ngoai tiép tam gidc ABC do ABC vudng tai A. K¢ Mx L (ABC) khi d6 Mx la truc
duong tron cua tam giac day ABC.
Buéc 2: lay giao diém cua truc dudng tron véi trung truc cia canh
bén.
Ké NI 13 trung tryc cia SA(1 e Mx). Khi d6 I chinh la tim duong
tron ngoai tiép hinh chép SABC.
Cach dién giai phia trén thi kh& lang nhing, tuy nhién Idc 1am bai thi,
khi tu duy nhanh, diéu nay lai tré' nén kha don gian.
Taditim R =1A . Tir giac ANIM la hinh chir nhat do do

BC? SA?
IA=VAMZ £ MIZ = c +S4 :%\/az+b2+c2.

4

Chon dap an C.

B

Cau 20: Cho khéi chép tam gidc S.ABC cé SA =3, SB =4, SC =5 va SA, SB, SC déi mot vudng goc.
Khoi cau ngoai tiep tur dién S.ABC c6 thé tich la:

12521 c 10v2n 5 N
3 3 -3

A. 25\2n B.

Huwéng din giai:
Goi M,N lan luot 1a trung diém SC, AB
Vi ASAB vudng gdc tai S nén N 1a tam duong tron ngoai tiép ASAB . Trong mit phang (MSN)
dung hinh chir nhat MSNO thi ON 1a truc duong tron ngoai tiép ASAB va OM la duong trung truc
cua doan SC trong mat phang (OSC)
Suy ra O la tdm mat cau ngoai tiép tir dién SABC.
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BN :%AB :%\/SA2 +SB? :g, ON = MS Z%SC zg
Bén kinh va thé tich mat cau ngoai tiép ta dién 1a

R =0OB =+/ON? + BN? :#,v =fnR3=125\E” M-\ "““:\

3 3 | TN

Chon dap an B.

Cau 21: Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC),SA = 2a, tam gidc ABC can tai A, BC =2a+/2,
cos ACB = % Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC

2 2 2 2

A S 97na B S 97na Cs_ 97na D S_ 97na
Ja N 4 5
Huwéng din giai:
Taco:
sinC :¥;tanc =2J2:CM =a+/2:AM =CM.tanC = 4a
sin A=sin2C =2sinC.cosC = 21& = M
3 3 9
Theo dinh ly ham sin trong tam giac ABC ta c6 2R = i = %a
sin

Goi I 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC ta c6 1A = R.
Dung truc cta dudng tron ngoai tiép tam giéc ABC. Mt phang
trung truc SA cat truc duong tron tai J khi d6 J chinh 1a tam mat
cau ngoai tiép SABC.

a\/97

4

Goi r la ban kinh mat cau ngoai tiép S.ABC khi d6 r=JA=JB=JS=JC =, |IA® + (S—ZA] =

ix Lo A A s R 7r.a
Dién tich mat cau cantinh 1a S = 4n.r? = d7na

Chon dap an C.

Cau 22: Cho hinh chép S.ABC cé day ABC la tam giac vudng tai B va BA=BC =3. Canh bén
SA =6 va vudng gdc véi mat phang day. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop 132

A ¥ B.9 C. % D. 3.6
Huwéng dan giai: ’

Goi M la trung diém AC, suy ra M la tam duong tron ngoai tiep tam giac ABC.

Goi1 la trung diém SC, suy ra IM // SAnén IM L (ABC)

Do d6 IM 1 truc cia AABC suyra IA=1B=1C (1)
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Hon nita, tam giac SAC vudng tai A c6 I 14 trung diém SC nén IS = I1C = 1A (2).
Tir (1) va (2), tacod IS = IA=1B = IC hay | |a tim cia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

SC SA*+AC? 36

Vay ban kinh R=1S =—
2 2 2

Chon dap an C.

Cau 23: Cho hinh chop S.ABC c6 diay ABC 1a tam giac déu canh bang 1, mit bén SAB la tam giac
deu va nam trong mat phang vudng géc véi mat phang day. Tinh the tich V ctua khoi cau ngoai tiép
hinh chép da cho.

A.V:E’*/E’TE B.V:E’*/E’TE C.V=4‘@” D.v ="
18 54 27 3

Huwéng din giai:
Goi H 14 trung diém ciia AB
Vi ASAB déu nén SH | AB
Ma (SAB) 1 (ABC) =SH L (ABC) = SH 1a duong cao cua hinh chép S.ABC
Qua G ké duong thang d song song véi s
SH =d L (ABC)
Goi G la trong tam cua AABC = G 1a tdm duong tron
ngoai tiép AABC .
Goi K 14 trung diém cua SC, vi ASHC vudng cén tai
H(SH =HC)= HK 1a duong trung tryc tmg véi SC.
Goi | =d nHK taco
{IA =IB=IC
= IA=IB=I1C=1S
IS=IC
= | 1 tam khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC
Xét hai tam giac déu AABC = ASAB c6 do dai cac canh
bang 1.

G la trong tam AABC = CG = %CH = ?
V3 J15

4 (\/ET 575\/1_5

Vay thé tich ctia khoi cau ngoai tiép hinh chop V = —nlC* = —n =
3 3 6 54

Chon dap an B.
Cau 24: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang 2a, mat bén SAB la tam giac

déu va nam trong mat phang vudng gdc véi mat phang day. Tinh thé tich V caa khdi cau ngoai tiép
hinh chép da cho?

A 24 [217a® 5 25./21na’ c 28./21na° 5 24J211a®
' 27 ' 27 ' 27 ' 25

Huwéng din giai:
av/3

Goi O latrong tdm cia ABC . Qua O ké Ox || SH , lay Q € Ox sao cho OH =%CH :T
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SH—Hc—a@:>3|—§:>SQ—\ﬁa S
J3 3 III"-,\\\\ l
y AT, 4 ( 7a]3 _ 28/21na’ it N\
3 3Nz ) 27 i
AR A |I I \\
Chon dap an C. [+ L0 N
I| r‘fri-.__j : M
| J . ™,
IIH‘J ' “\
B

Cau 25: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vudng, tam giac SAB déu canh a va nam
trong mat phang vudng goc véi day. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD theo a.

a12

A

B &

12 2
Huwéng din giai:
Goi H 1a trung diém cua AB, do tam gidc SAB déu nén
SH LAB ma (SAB) L(ABCD) nén SH L (ABCD)
Goi O la tam caia hinh vuéng ABCD, d la duong thang
qua O va song song SH thid L (ABCD) hay d la truc
duong tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD. Trong mat
phing (SAB) tr G ké duong thiang vudng goc Véi
(SAB) cat d tai | thi | 1a thm mat cau ngoai tiép hinh
chép S.ABCD, ban kinh R = IS.
Trong tam giac wvubng SGI tai G
a2

u
5 5 |a’ av/21
SI = SG + HO = § +T = 6 .

Chon dap an D.

Cau 26: Trong khdéng gian, cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A va B vai
AB =BC =1, AD = 2, canh bén SA = 1 va SA vudng goc véi day. Goi E la trung diém cua AD . Tinh

diéntich S, ctia mat cau ngoai tiép hinh chép S.CDE.
A S, . =2n B. S,.=11ln
Huwéng din giai:
Dap an dung : Phuong an B 7
+ Goi M,N,F lan luot la trung diém cua AB,SC,CD.
Khi d6 ta chirng minh duoc (MNF) 1 (ABCD) va
MN L (SCE).
+Tur (MNF) L (ABCD) vanéu dung truc A cta dudng
tron ngoai tiép tam giac CDE thi A  (MNF)
+ T MN L (SCE) tasuyra MN la truc cua duong tron
ngoai tiép tam giac SCE
+ Do dé, trong mit phang (MNF) goi | =ANMN thi
I chinh la thm mat cau ngoai tiép hinh chép S.CDE.

C.S,.=5n D. S,
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+ Goi R la ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.CDE thi R =IC =+/CF? + IF?

CD _/CE®+ DE? J_ SA 1 . IF _MF 3

Ma CF = NO="2-Zva— =" -3=|F=3NO=2>
2 2 2 2  NO MO 2

+ Vay dién tich mat cau cantinh 1 S__ = 4nR? =11n
Chon dap an B.

Cau 27: Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD ¢6 canh day 1a a va canh bén la 2a. The tich cua khoi cau
ngoai tiép hinh chép S.ABCD la:
A 16a°7+/14 5 2a°7+/14 c 64a’r/14 5 64a’r/14
49 7 147 49
Hwéng dan giai:

2
Goi O la tdm cua day , ta co: SO = \/@ = a\éﬂ

Goi M la trung diém cua SB, ta c6: SI.SO = SM.SB=
SB® 4a’

== —-23a°
2 2
R=S| = 2a> 2a° 4a Viy
SO avi4 J_
2
vt fay Akl 64ma’~/14
3 3 V147 31414 147

Chon dap an C.

Cau 28: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc deu canh a, mat bén SAB Ia tam giac déu va
nam trong mat phang vuéng goc vai mat phang day. Tinh thé tich ctia khoi cau ngoai tiep hinh chop da
cho.

5ma’/15 B 5ma’/15 C 4na~f3 D 5ma’
- 18 - 54 27 -3
Huwdéng dan giai:
Goi H 1 trung diém cua AB. Goi G, G lan luot Ia trong tdm tam giac déu ABC, SAB. Dung d Ia
truc cua dwdng tron ngoai tiép tam giac ABC; d Ia truc ciia duong tron ngoai tiép tam giac ABC.
dvad cit nhau tai I. Khi d6 I 1a tim mat cau ngoai tiép hinh chop SABC.

a\/3 av/3 a\/6
6

Ta co: GH——GH— =IH=—
6 6

a\/15
6

A

Béan kinh mat cau: r =+ IH? + HA? =

3
Thé tich ciia khdi cau ngoai tiép hinh chop S.ABC la: V :%nrs _ 5n6;;/175

Chon dap an B.

Cau 29: Cho mat cau (S) ban kinh R. Mgt hinh tru c6 chiéu cao h va ban kinh déy r thay doi noi
tiép mat cau. Tinh chiéu cao h theo R sao cho dién tich xung quanh caa hinh try lon nhat.
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A h=R42. B. h=R. C.hz%. D.h:R—\/E.

Huwéng din giai: ,
Goi O va O’ la tdm hai hinh tron day cta hinh tru, va xét thiét
dién ABCD di qua truc cua hinh tru nhu hinh vé trén day.

2
Taco OO'=h; IA=R, AO:r:rZ:RZ—hZ :
Dién tich xung quanh cua hinh tru

2 2 2
S = 2nrh = thy4R? —h? < nw, (dung BDT

a’+Db?
o) Vay S, =2mR? < h?=4R*~h’ < h=R2 .

Chon dap an A.

ab <

Cau 30: Cho hinh chdp S.ABCD ¢6 day ABCD I hinh thoi canh a, BAD = 60° . Hinh chiéu vudng géc
cua S trén mit phing (ABCD) la trung diém M cia canh AB. Biét SD=a+/3. Tinh thé tich V cua khdi
cau ngoai tiép hinh chép S.ABD.

AV = 257 na’ B.V :ﬁna3 C.v :ﬂna3 D.V :ﬁna
81 9 81 81
Hwéng dan giai:
Tinh dugc S - \/E
2’ 2 ,
Goi P la trung diém SA, Q 1a tam dudng trdn ngoai tiép tam gidc SAB (Q e SM)
Tacé cosASM =M = 3
SA 410
P
Lso=—F -5 ou=2,
COSASM 6 3

Goi d; la tryc cua duong tron ngoai tiép tam giac déu ABD (T 1a tAm cua tam giac déu ABD)
d; la duong thang di qua Q va vudng goc (SAB)
O=di~d,

a\/3

MQOT la hinh chit nhat, OQ= MT—— oT= MQ—ga

Béan kinh mit ciu R=0A=+OT? + AT? ——a
4 . 287 3
81

Do do V=§nR3 =

Chon dap an D.

Cau 31: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy la hinh vudng canh a, SAD la tam giac déu va nam trong

mat phang vuong goc v6i day. Goi M va N lan luot 13 trung diém cua BC va CD. Tinh ban kinh R
cua khdi cau ngoai tiép hinh chdp S.CMN .

A RV g R V93 . R=32 p. R=50V3
6 12 8 12
Hwéng dan giai:
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Goi H 1a trung diém cua AD suy ra SH L (ABCD). D& thay tdm | ciia mat cau nam trén truc d di qua trung
diém O ciia MN va vuéng goc vai mat phang (ABCD), | va S cling phia so vi mp (ABCD).

Néu dat X =0l thi IK =OH =2

0 .
va
4
2
OC2+0I12=R? = |K2+K32@(¥] + X2

[ e o

4 2 12
2
—R=[xX*+ ay2 = a\93
4 12
Céch 2: Chon hé truc toa do Oxyz, sao cho H (0;0;0),

A(%;O;Oj,M (a;0;0) va s(o;o;ﬁ] - Khi do trung

giém E[ 2:32:0] 14 trung diém caa MN. Do IE L (ABCD) nén 1 2:32:¢] o
44 44
157 A > 1= 58Y3 _ p_ o203
2 12

Chon dap an B.

Cau 32: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gi4c vudng can tai B, AB=BC =a+/3,
SAB = SCB =90° va khoang cach tr A dén mat phiang (SBC) bing a+/2. Tinh dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ABC theo a .
A. S =3na’ B. S =16na’ C. S=2na’ D. S =12na’
Huwéng dan giai:
Goi D la hinh chiéu vudng géc cua Strén (ABC) AB L SA,AB L SD = AB | (SAD)= AB L AD
Tuong ty CB L (SCD) = BC L DC. Suy ra ABCD la hinh vuéng

Goi H Ia hinh chiéu cua D trén SC = DH L (SBC) = d (A, (SBC) = d(D,(SBC) = DH =a~/2

1 1 1
- - — SD=a+/6
sD* SH* DC® ‘ ‘
Goi | la trung diém SB ta ¢c6 IA=IB=I1C=1IS nén | la tdm mat cau. Suy ra ban kinh mat cau

r= % = a+/3. Dién tich mat cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC la: S = 4nr? =127a?

Chon dap an D. ‘ . 7
Cau 33: Cho tur dién ABCD c6 ABC va ABD la céc tam giac deu canh a va nam trong hai mét phang
vubng goc vai nhau. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép tir dién ABCD theo a.

A. ETca2 B. ETca2 C. 2na’ D. ina2

3 3 3

Hwéng dan giai:

Goi M 1a Trung diem cua AB ‘

Vi Tam giac ADB va tam giac ABC la tam gidc déu —- DM 1 AB;CM 1L AB

Do ¢6 ABC va ABD la cic tam giac déu canh a va nam trong hai mat phang vudng goc véi nhau =>

Géc DMC =90°
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Goi H la tdm duong tron ngoai tiép Tam giac ABC
G la tam duong tron ngoai tiép Tam giac ABD
=> H,G dong thoi la trong tam cua tam gidc ABC va ABD

H eCM;CH :§CM

GeDM;DGzéDM

K¢ Buong vubng goc vai day (ABC) tir H va Puong
vubng goc vai (ABD) tu G.

Do hai duong vudng goc nay déu thuoc (DMC) nén chiing
cit nhau tai O.

=> O chinh la tim mat cau ngoai tiép t&r dién ABCG va R

=0C.
Tam giac ABC déu — CM =CB.sin(eo°)=§a:>CH =§a;HM =§a
CMTT tac6 GM =§a

J3

Tir d6 nhan thAy OGMH Ia hinh vuéng — OH = 52
Tam giac OHC vudng tai H — Ap dung dinh Iy Pitago ta co:
CM =CB.sin(60)=§a:>CH—\g§ yHM —\g OoC=+C OHZ——a R
=V =4nrR? :%na2
Chon dap an A.

Cau 34: Cho tir dien ABCD c6 ABC va DBC 1a 2 tam giac déu canh chung BC = 2. Cho biét mat bén

(DBC) tao v&i mit day (ABC) goc 200 ma cos2a = —%. Hay xac dinh tdm O cua mat cau ngoai tiép

tu dién do. 7
A. O la trung diém cua AB. B. O la trung diém cua AD.
C. O 1a trung diém cua BD. D. O thugc mat phang (ADB).

Huwéng dan giai: o ’
Goi M la trung diém canh BC. Vi ABC va DBC la 2 tam giac déu bang nhau nén 2 trung truyén

AM va DM cung vuéng goc véi BC va AM =DM = af
Trong AMAD::
AD? = AM? + DM ? -~ 2AM .DM.cos2a. = AD = 223%—23% %:2a2

Tacd: BA>+BD’=a’ +a”*=2a" = AD* = ABD =90’

Tuong tu: CA’ + CD? = AD* = ACD =90°

VAay mit cAu ngoai tiép ta dién ABCD c6 tdm O 1a trung diém canh AD.
Chon dap an B.

Cau 35: Cho hinh lang tru diing ABC. A’B’C’ c6 AB = a, AC = 2a, AA' = 2/5 va BAC =120°. Goi K
1a trung diém cua canh CC’. Ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién A’B’BK bang:
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5 av21 c av21 > av21

2 4 3

A. a\/ﬂ
Huwéng din giai:
Ta chirng minh trung diém caa A’B 1a thm mat cau do BAA'= A'KB = A'B'B = 90°
AABC c6: BC® = AB* + AC? —2AB.AC c0s120° = 7a° .
r— C

K2:BC2+CK2:7a2+(a\/§)2:12a2 e

A'K? = A'C*%+C'K? = 4a® +5a> = 9a’
A'B? = A'A’ + AB? = 20a’ + a* = 21a° SN
Suyra A'B* = A'K? + BK? = AA'BK vudng tai K NS
Tacé A'KB=A'B'B=90° =>4 diém A'B'K,B' L
nam trén mat cau duong kinh A’B. Vay mat cau ngoai 1 L
tiep tor dién A’B’BK c6 tam E la trung diem A’B va P o

1 a\/ﬂ ,j:./"".'//"/

ban kinh R==A'B =
2 2 o«

Chon dap an B.

Cau 36: Cho lang tru tam giac ABC.AB,C, 0 tat ca cac canh bang a, goc tao bai canh bén va mat
phing day béng 30°. Biét hinh chiéu vudng goc cua A' trén (ABC) triing véi trung diém canh BC. Tinh
theo a ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién A"ABC

AR_af 5. R - 28Y8 c r-2V3 b R=2Y3
3 3 6
Huéng dan giai: 7 B —
* Goi G la tdm cua tam giac ABC, qua G ké duong thang [ a_—

d||A'H cit AA' tai E. [
* Goi F 1a trung diém AA, ‘trong mat phang (AA'H) ke duong
thang trung truc caa AA' cit (d) tai I => I la tam mit cu ngoai '
tiép ta dién A'/ABC va ban kinh R = [ Fjid

Ta co: Goc AEI bang 60°, EF ZEAAv:E Lo y
IF = EF.tan 60° :% v
A’
R=vVAF?+FI? = av3 E - A
Chon dap an C. X
!'— v ‘W_OH
e
1

Cau 37: Cho hinh hgp ABCD.A’B’C’D’ ¢6 ddy ABCD Ia hinh thoi canh a+/3, BD = 3a, hinh chiéu
vudng goc cua B 1én mat phiang (A’B’C’D’) 1a trung diém cua A’C’. biét rang cdsin caa gac tao boi
hai mat phang (ABCD) va (CDD’C’) bang g Tinh theo a ban kinh mat cau ngoai tiép ta dién
A’BC’D’.

A. a B. a2 C. 2J3a D. \/3a

Huwéng din giai:
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Vi BO = % = %A'C' nén tam giac A’BC’ vuéng tai B.

Vi B'D' L (A'BC") nén B’D’ la tryc duong tron ngoai tiép tam giac A’BC’. Goi G la tam cua tam
giac déu A’C’D’.

Khi d6 GA’ = GC’ = GD’ va GA’ = GB =GC’ nén G la tam mat cau ngoai tiép tt dién A’BC’D’.
mat cau nay c6 ban kinh R = GD’z%OD'zé.%az a

Chon dap an A.

Cau 38: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh 2+/2, canh bén SA vudng goc
véi mit phing day va SA=3. Mit phiang (o) qua A va vudng goc véi SC cét cac canh SB, SC,
SD lan luot tai cac diém M, N, P . Tinh thé tich V cua khdi cau ngoai tiép tir dien CMNP.

32n 6421 1087 1257

AV =——m1! B.V = . C.V= . D.V = .
3 3 3 6

Huwéng din giai:
Tacé: CB L(SAD),AM — (SAB)= AM L CB (1)
(o) L SC,AM (o) = AM 1 SC (2)
Tir (1),(2)= AM L (SBC)= AM L MC = AMC =90°.
Chtrng minh tuong tu ta cd APC =90°
C6 AN L SC = ANC =90° . Ta co:
AMC = APC = APC = 90°

— mit cau duong kinh AC 1a mit cau ngoai tiép tir dién
CMNP.
AC

Ban kinh cau nay la r === 2.

Thé tich khéi ciu: V = %nrs _ 32?“

Chon dap an A.

B C
Cau 39: Cho hinh chop S.ABC co day la tam gidc vudng can tai A, BC = aﬁ . Mt bén SAB la tam
giac déu va nam trong mat phang vudng goc véi day. Tinh theo a thé tich khdi cau ngoai tiép hinh
chép S.ABC.
3 3 3 3
A T g @ J21 c ™ o [m J21
54 54 3 54

Hwéng dan giai: . )

Goi H la trung diém cua AB,G la trong tdm cua tam giac déu SAB=>G la tdm duong tron ngoai tiep

tam giac SAB ’

Goi O la tam duong tron ngoai tiép tam giac vubng ABC => O Ila trung diém cua CB

Qua O dung dudng thang d vudng goc véi mp(ABC)=>d //SH

Qua G dung duong théng vuong géc v6i mp(SAB) cat d tai I,tacd: IA=1B=IC=ID=R

=>R la ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop.
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Tac6: 10=GH=LsH = L,2V3 _aV3 oB= af Re1B=+/107 5 OB7 - &2
3 3 2 6 6
3
Vay thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chop : vzgnm _ _7”a54" 21

Chon dap an D.

Cau 40: Cho hinh vudng ABCD canh 4a. Trén canh AB va AD lan luot liy hai diém H va K sao cho
BH = 3HA va AK =3KD. Trén duong thang (d) vubng géc (ABCD) tai H lay diém S sao cho

SBH =30°. Goi E 1a giao diém ctia CH va BK. Tinh thé tich ctia khéi cAu ngoai tiép cua hinh chép
SAHEK.

a’\J13 5 54a°\13 c 52a°y13 52a312

. D.
3 3 3

Huwéng din giai:

Ta co: s
+ AD 1. ABva AD L SH nén AD L ;% !

SA= Z SAK = 90", / \\ o

+SH L HK nén ~ SHK =90°.

X . / N 4
+CH L BKva BK L SHnén BK L / AN E
(SKE) = £ SEK = 90°. /AR TN
Viay SAHEK noi tiép mit cau c6 / ' R \é c
duong kinh 1a SK. / B N e

Theo gia thiét ta c6: BH = 3a; HA = : T K D
a;Angsava KD =A [ ~H ey \ /
A SHB vudng tai H c6 £ SBH = 30° gk — Ve

nén SH = BH.tan30° = a./3.

Ta co SK? = SH? + HK? = 3a® + 10a° = 13a®> = SH = a/13.

47 4 (a\/173)3 _ 527@3«/173.

VayV, . =—R’=
.y mc 3

Chon dap an C.

Cau 41: Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a va SA=2a,SA L (ABCD). K¢ AH

vudng géc véi SB va AK vudng goc véi SD. Mit phang (AHK) cat SC tai E. Tinh thé tich khéi cau
ngoai tiép khéi ABCDEHK.
3 3 3 3
A na’\2 B. 4na3\/§ C. 8na3\/§ D naex/E

Huwéng dan giai:
Pay 1a bai toan quen thudc trong giai hinh khéng gian 12, néu d4 luyén tap nhiéu thi khi vé xong
hinh bai nay c6 thé nhan ra luén AC 1a duong kinh caa mat cau ngoai tiép khéi ABCDEHK. Tuy
nhién toi s& trinh bay dudi day dé quy doc gia c6 thé hiéu rd hon.
Pé xdc dinh khéi cau ngoai tiép mét da gidc, ta im dwong thang ma cdc dinh cia da dién nhin
duong thang dé dudéi mét goc vudng.
O day ta xac dinh duong d6 1a AC, nén toi xin chi c4ch chirng minh nhu sau:
Ta c6 thé nhan thiy dwoc B, D nhin AC duéi mot goc 90°.
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AD*> a&° a

© ak

D3 tinh duoc SD = a5, KD =

SC =/SAZ+ AC? = a6
Do dé bai cho d6 dai cac canh kha rd rang nén ta s& dung dinh ly
Pytago dé chirng minh AKC =90°.

, 1 1 1 2
Tacd —+—5=—> :>AK:—a(1)

SA’  AD? AK J5

Tacod SC =SD? + CD? = tam giac SCD vudng tai D. Khi d6
tam giac 2KDC vuéng tai D

KC =+/CD? + KD? :%

Tacod AK®+KC? = AC*. Vay AKC =90°. Ching minh twong ty thi AHC = 90°
Dbén day ta c6 thé két luan duge AC chinh 1a duwong kinh mat cau ngoai tiep khoi ABCDEHK.

a 4 4 1 2
—,V=—nOA*=—ra’— =£na3

203 377 22 3

Ma AC =a+/2 = OA=

Chon dap an A.

Cau 42: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a. Canh bén SA vudng goc voi
mat day ABCD va SA=a. Goi E la trung diém cua CD. Mat cau di qua bon diém S, A, B, E c6 dién
tich S, bang

2
A S, = 41;“"‘ B. S

. 25ma’ Cs. - 41na’ DS, - 25ma’
16 16 8

Huwéng din giai:

dé tinh duoc Smc ta phai xac dinh ban kinh

Muén xac dinh ban kinh trudc hét tim tdm cua mat cau

Bai giai: tam ciia mat cau di qua 4 diém A,B,E,S 1a giao diém caa duong trung truc cua SA va dudg

thang di qua tm duong tron ngoai tiép tam giac ABE

GoiI 14 trung diém cia AB M la trung diém cua AE

Tir d6 s& xac dinh dugc tam ngoai tiép ABE diém K, 1K=3/8a

Qua K ké Kx//SA

Trung truc caa SA cat Kx tai N thi N chinh I tm hinh cau

NAlabankinh R=

41

NA = VNK? + KA? = /SA? + KA? =+/SA? + AI? + KI? = \/(a)? + (a/ 2)* + (1a/ 2)? =\/6:4a

Vay Sme=41R*>=C
Chon dap an C.

Cau 43: Trong c4c hinh ngi tiép mat cau tam | ban kinh R, hinh hop c6 thé tich I6n nhét bang:

A 8re B. 8 g C.ﬂRS D.+/8R?
3 33 33
Huwéng din giai:

Hinh v& bé&n minh hoa mot hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ndi tiép mat cau tam | béan kinh R.

Vi tinh dbi xang nén hinh hop noi tiép khdi cau ludn 1a hinh hop chit nhat. Do vay dit ba kich thudc
cua hinh hop chit nhat lan luot a a, b, c.

Khi d6 thé tich caa hinh hop chir nhat 1a V = abc .
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Ap dung bat dang thirc Cauchy cho ba sé duong ta c6
a+b+c>33abc

o V?2=(abc) < {(aJFTbJFCTT

3
PRV _[(@R)] _e4r? :Vs‘/64R6 _8R°
3 3 27 27 33

Chon dap an B.

Cau 44: Mot hinh non c6 thiét dién qua truc 1a tam giac déu. Ti sb thé
tich cua khéi cau ngoai tiép va khdi cau noi tiép khdi non 1a:
A.8 B.6 C. 4 D.2
Huwéng dan giai:
Gia stir dwong sinh hinh nén c6 do dai la a. Goi G la trong tam cua
tam gi4c thiét dién, do d6 G cach déu 3 dinh va 3 canh caa tam giac
thiét dién, nén G la tam ciia khdi cau ngoai tiép va khdi cau noi tiép
khdi non, suy ra ban kinh R, r cua khéi cau ngoai tiép va khbi cau

a3 ay/3

noi tiép khdi nén Ian luot 13 SR Goi V,, V, lan luot Ia thé *
tich ciia khbi cau ngoai tiép va khdi cau noi tiép khdi non. Vay
vV, R .

\71:——8Ch9n dap an A.

i
2

Cau 45: C6 mot hop nhua hinh 1ap phuong nguoi ta bo vao hop dé 1 qua bong da. Tinh ti s6 —

< | <

2
trong d6 V1 la tong thé tich cua qua bong dé, V; a thé tich cua chiéc hop dung bong. Biét rang dwong
tron Ién trén qua bong c6 thé noi tiép 1 mat hinh vudng caa chiéc hop.

A V, =n B V, =n c V, =n

v, 2 'V, 4 'V, 6
Huwéng din giai:

Goi R la ban kinh caa mat cau, khi d6 canh ciia hinh lap phuong 1a
2R
Ta duoc
Thé tich hinh lap phuong la V, = 8R?, thé tich qua bong la
v, = 47R® - i T
3V, 6

ChendapanB. ’
Cau 46: Mét khoi cau noi tiep trong hinh lap phuong ¢6 duong chéo
bing 4+/3cm. Thé tich cua khéi cau Ia:

2567 B.V =64/3n

AV =

C.v =222 D.V =16/3n

Huwéng dan giai:
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Cho cac dinh A, B, C, D, A’, B*, C’, D’ nhu hinh vé va goi M, N la tdm cac hinh vubng ABB’A’ va
ADD’C’
Goi a la @6 dai canh cua hinh lap phuong.

¥

Taco o SN T T
I'\ N
A'C?=AA%+ AC? = AA?+ AB? + AD? =3a” = 3.4° {' N C
—a’=16=a=4 ,’;L--"\(\“_"“n\-.
MN = BC =a =4 = ban kinh khoi cau R =2 .u;.\t_\_ e it v
9 s . N .'. * __a-r"'f '
Thé tich khoi cau la V = %n.23 _32n | —— !
Y i
I “ ¥
Chon dap an C. al s .. I
- sl gl ‘\:\I:/_? o

B i

Cau 47: Khi cit mat cau S(O, R) bai mot mat kinh, ta dugc hai nira mat cau va hinh tron Ién cua mat
kinh d6 goi 1a mat day cua mdi nira mat cau. Mot hinh tru goi 1a ngi tiép nira mat cau S(O, R) néu
mot déy cua hinh try ndm trong day cta nira mét cau, con dudng tron day kia 1a giao tuyén cua hinh tru
vGi nira mat cau. Biét R =1, tinh ban kinh day r va chiéu cao h cua hinh tru noi tiép nira mat cau
S(O, R) de khoi tru co thé tich I6n nhat.

A. rzﬁ, h:ﬁ. B. r:ﬁ, hzﬁ. C. r:ﬁ, hzﬁ. D. rzﬁ, h:ﬁ.

2 2 2 2 3 3 3 3
Huwéng dan giai: ‘ ’ ’
Hinh tru ndi tiep nira mat cau, nén theo gia thiet duong tron day trén c¢6 tam O' c6 hinh chiéu cua O
xudng mat day (O"). Suy ra hinh try va nira mat cau ciing chung truc ddi xing va tam cua day dudi
hinh try trung voi tdm O cua nira mat cau.Ta co: h? +r? = R?
(0O<h<R=1)=r’=1-h

Thé tich khéi tru 1a: V = nr*h = n(L—h2)h = f (h)

- f'(h):n(1—3h2):0<:>h:§

h |0

ow‘%\

f'(h) +

Zn\/g

f(h) / 9 \

Vay: MaxV _2m3 (dvtt) khi r 8 a3
(0:1] 9 3 3

Chon dap an C.
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Cau 48: Nguoi ta bo 3 qua bong ban ciing kich thudc vao trong mot chiéc hop hinh try c6 day bang
hinh tron I6n caa qua bong ban va chiéu cao bang 3 lan duong kinh cta qua bong ban. Goi S; va tong

dién tich cua 3 qua bong ban, S; 1a dién tich xung quanh caa hinh tru. Ti sd % bang:
2
Al B.2 C.3 D.4
Huwéng din giai:
Goi R la ban kinh cua qua bdng.
Dién tich cia mot qua bong 1a S = 47.R?, suy ra S, =3.4nR?. Chiéu cao caa chiéc hop hinh try
bang 3 lan dudng kinh qua bong ban nén h=3.2r
Suyra S, =2nR.3.2R. Do do % =1

2

Chon dap an A.

Cau 49: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam giac vudng can tai B. AB = BC =a+/3 , goc

SAB = SCB = 90° va khoang cach tir A dén mat phing (SBC) bing a~v/2 . Dién tich mat ciu ngoai tiép
hinh chép S.ABC la
A. 2na’ B. 8na’ C. 16na’ D. 12na’®

Goi H 1a trung diém SB. Do tam giac SAB vudng tai A,
SBC vubng tai C suyra HA=HB=HS =HC . SuyraH la
tam mat cau.

Goi | 1a hinh chiéu caa H I1én (ABC)

Do HA=HB=HC, suyra IA=1B=1IC

Suy ra I 1a trung diém AC

Goi P 1a trung diém BC, do tam giac ABC vudng can, suy
ra IP LBC = (IHP)LBC , dung

IK L HP = IK 1 (HBC)

d(A,(SBC))zax/§:>d(l,(SBC)):¥:>IKz#.
: 111 3
Ap dung hé thirc ERETYERATY :>IH2:Ea2

Suy ra AHZ:AI2+IH2:(

2 2
a_\/g +3i:3a2,suyra
2 2

R=a+3 ,suyra S =4nR? =12na’
Chon dap an D.

Cau 50: Cho hinh lang try tam giac déu c6 chin canh déu bang a. Thé tich khdi cau ngoai tiép hinh
lang tru do la
A 7na’/21 7ra’y3 7rna’\7 7na’+/21

B. C. D
54 54 54 18

Huwéng din giai:

2 2 .
Taco R= (E] 2 :a\/ﬁ. SuyravzfnR%—?na\/ﬂ.
2 \/§ 6 3 54

Chon dap an A.
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Cau 51: Cho hinh chép S.ABC c6 SA = av/2, AB =a, AC =a/3 , SA vudng goc véi ddy va dudng
trung tuyén AM cua tam giac ABC bang # .Goi (S) 1a mit cau ngoai tiép hinh chdp S.ABC. Thé

tich ciia khbi cau tao bai mat cau (S) la:
A.V = /62’ B.V =n2\/2a° C.V =n2+/3a° D. V =n2./6a’
Huwéng din giai:
\ A~ , ’ A \ = A . —_ ’\/§ 2
Tu cong thuc tinh d6 dai trung tuyén ta suy ra dugc: BC =a.=S ;. = T.a :

Goi r 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC ta co: —BA AC.BC

ABC
Goi R la ban kinh cua mat cau ngoai tiép hinh chdp Sagc ta co: R = / = \/7

= Thé tich khéi ciu V = /6.3
Chon dap an A.

Cau 52: Cho hinh chdp S.ABC c6 day la tam giac vuong can tai A, AB = AC = a. Mit bén SAB la tam
giac déu va nam trong mat phang vudng goc vai day. Tinh theo a thé tich khéi cau ngoai tiép hinh
chép S.ABC.

A n_a3 B V2173’ c n_a3 5 7213’
54 - 54 3 - 54

Huwéng din giai:
Goi H Ia trung diém ciia AB, G la trong t&m ciia tam giac déu SAB =>G 1a tdm duong tron ngoai
tiep tam giac SAB ) q
Goi O la tam duong tron ngoai tiep tam giac vubng ABC => O Ila trung diém cua CB
Qua O dung duong thiang d vudng goc voi mp(ABC) =d //SH
Qua G dyng duong thang vubng goc vGi mp(SAB) cat d tai I, taco: IA=IB=1C=ID=R
=> R 1a ban kinh mat cAu ngoai tiép hinh chdp .

Taco: I0=GH =1sH =1 i:i o~ 2
3 3 2 6 2
R=IB=+/10%+0B? = a{
3
Vay thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chop : V=%nR3 = has—;/ﬂ

Chon dap an D.

Cau 53: Cho tir dién déu ABCD c¢6 canh a. Mot mit cau tiép xuc véi cac mat cua tir dién co ban kinh
la:

A &6 B, 26 c. a6 p, &6
12 6 3 8
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Huwéng din giai:
Goi H 1a tim tam giac déu BCD. E 1a trung diém CD. Ta
c6 AH
Cho ttr dién déu ABCD c¢6 canh a. Mot mat cau tiép xuc
VGi cdc mit cua tir dién cd ban kinh 1a: AH L (BCD)
Goi |, r 1a tam va béan kinh mat cau tiép xdc voi cac mat
cau tiép xdc véi cac mat cua tir dien ABCD thi | la giao B D
cua AH va phén giac géc AEB cua AAEB. Ta cé

a3 BE a\/_ -

AE = BE—— HE =— 3

V6 )

AH = JAEZ - HE? = 26
Ap dung tinh chat duong phan giac:
H_EH__1H _ EH
IA- EA  IH+IA EH+EA
|y EH.AH _ a6 -
EH +EA 12 ( ,

Chon dap an A. \

B H E

Cau 54: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 1a hinh vudng canh a, SA vudng goc vai mit phang (ABCD)
va goc giira duong thang SC tao véi mat phang (SAB) bang 30°. Goi M 1a trung diém cua SA, (P) la
mat phang di qua M va vudng goc voi SC. Mit phang (P) cét cac canh SB, SC, SD lan luot tai N, E, F.
Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chdp S.MNEF

A V2 g, &2 c. &2 p, &2
3 3 4 5 6
Hwéng dan giai:
MN _L SE s

MN L NE

Tu do, SNM, SEM va SFM la 3 tam giac vudng nhan SM la canh
huyén chung. Suy ra néu goi I 1 trung diém cua SM thi | chinh la
tAm mat cau ngoai tiép hinh chép S.MNEF va béan kinh mat cau 1a

1 a2
1

R==SM =
2

}:> MN L (SNE)= MN L SN. Tuong ty MF L SF A

Chon dap an B.

—D

A

Cau 55: Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng géc véi day, B ¢
SA = a+/6 . Day ABCD 1a hinh thang vudng tai A va B,

AB=BC = %AD =a. Goi E 1a trung diém cua AD. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop

S.ECD

A. R=a\6 B R V30 c =22 D.R=a |2
3 2 6
Huwéng din giai:
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Phan tich: Pé tinh ban kinh mat cau caa nhirng khdi chép ma hinh dang caa né khdng cé gi dic biét
thi phwong phap chung do la:
- Xéc dinh duong cao khdi chdp SH. Xac dinh K la tam vong tron ngoai tiép day.
- Dung truc duong tron day: La duong thang qua tam Vong tron ngoai tiép day va vudéng goc véi
day (duong thang nay song song véi duong cao cua khéi chop)
- Dung mat phang trung truc ciia mot canh bén cat truc duong tron tai diém 1 1a thm mat cau
ngoai tiép khéi chop.
(Thong thudng ta xac dinh tdm | theo cach ké IE vudng goc véi SA tai trung diém E cua SA )

Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép cua hinh chdp theo ¢dng thic sau: R? = IA? = IK? + KA?(1) va
R? = Si‘l IE? = 8/21 +KF? +(IK — EF)*(2) véi K Ia hinh chiéu cia E lén day.
Quay lai vai bai toan trén, ta c6 thé 1am theo 2 cach: mot cach 1a dung hinh nhu trén va cach con lai la
dung phuong phap toa d6 hoda.
» Céch 1: Trinh bay theo phuong phap hinh hoc khdng gian
Trudc tién ta tinh toan cac sé lidu cta bai toan: AC =CD =a~/2,SC =+/SA? + AC? = 2/2a
Goi K 1a trung diém cua canh CD. Dung truc duong tron cua day 1a duong thang di qua K va song song
v6i SA (chicu cao cua hinh chop). 7 ’
Goi E 1a trung diém cua SC, qua E ke duong thang vudng goc voi SC va cat truc duong tron cua day tai
I. Tacé | la tdm caa mat cau cuaa hinh chop ngoai tiép S.CDE
Ké EF //SA suy ra EF L (ABCD). Theo cong thtrc da ndi ¢ trén ta co:

a/6

2
= R? :a2+(IK —T] +2a’R*=IE%*+
2

a/6 a

2
= R? :a2+(IK —T] +2a’R*=IK?*+KD? = IK2+?

5 2
. 4
Tt 2 phuong trinh trén ta co IK =22 =R= (ﬁ] + ﬂ =a 19
% &) 2 6

» Céch 2: Sir dung phuong phap toa do hoa.
Trong mat phang khdng gian cho hé toa @6 Oxyz v6i O = A, tia AD trung véi tia Oy, tia AB trung véi
tia Ox, tia AS trung vai tia Oz

Khi d6 ta co: A(0;0,0), AB = a = B(a;0;0), AD = 2a = D(0;21;0), AS =a\/6 = $(0;0;aV6 ),
BC =a=C(a;a;0). Vi E latrung diém cua AD nén E(0;a;0)

Khi d6 bai toan trd thanh viét phuong trinh mat cau di qua 4 diém S,E,D,C khi dé biét toa d6 cua
chung. Bé khdng phirc tap trong tinh todn cdc em nén cho a =1 khi d6 toa d6 cac diém sé la

E(0;1,0),C(3%0),D(0;2,0),5(0;0;/6)
Phuong trinh mat cau di qua 4 diém d6 c6 dang: x? + y? + 22 + 2ax + 2by + 2cz+d =0 (Vi

d=a’+b*+c’-R*)
Lan luot thay toa d6 cac diém S,D,E,C vao phuong trinh trén ta c6 hé phuong trinh sau:

SC2 sc’?

= KF? +(IK —EF)" +
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-1

a=—

1+2b+d =0 23

- b=—
6+2V6c+d =0 = 2 —=R=+a’+b*+c2—d= %

4+4b+d =0 26

2+2a+2b+d=0 |C=—5—

d=2

Chon dap an D.

Cau 56: Mot chau nuréc hinh ban cau bang nhom c6 ban kinh R=10 dat trong mot khung hinh hop chir
nhat (nhu hinh v&). Trong chau chira san mot khéi nude hinh chém cau ¢é chiéu cao h=2. Nguoi ta bo

vao chau mat vién bi hinh cau bang kim loai thi mat nuwéc dang 1én vira phi Kin vién bi (nhu hinh vg).

Cho biét cong thuc tinh thé tich caa khdi chom cau hinh cau (O;R) c6 chiéu cao h 1a: Vensm

= nhZ(R —2] ban kinh cua vién bi:

A r=l B.r~— C.r=15 D.I’zz

Huwéng din giai: 7 ‘ ‘ 7
Phén tich: Ta c6 thé tich phan nudc dang Ién chinh bang thé tich cua vién bi ném vao. Do vay ta
co:

9 N h
Thé tich nuéc ban dau: V, = nhz(R —5] ;

: S o . 4 h) 4
Khi d6 thé tich nwéc sau khi ném vién bi vao thé tich sg 1a V, =V, + gnr3 = nhZ(R —gj + gnr3(1)
“Bo vao trong chau mot vién bi hinh cau bang kim loai thi mat nude dang 1én vira phu kin vién bi”.

Do vay thé tich sau kh bo vién bi vao duogc tinh bang cong thic: V, = n'(zr)z(R - %j @

Tu (1) va (2) ta c6 phuong trinh: nhz(R —2] +%nr3 = 4nr2(R —%} & 4r° —4Rr? +h? (R —g]

=0.
Khi d6 thay cac gia tri ma dé d& cho vao phuong trinh bdm may tinh giai ta duoc r ~1.019450
(chon A). Bim may tinh ta thay ¢ 2 nghiém, tuy nhién viéc ban kinh ciia vién bi xap xi bang chau
nude 1a diéu vo i (=9.90486).

Chon dap an A.
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